Megmutatjuk, hogy létezik a feladat kdvetelményeinek eleget tevs sorozat. Legyen ugyanis p; = 2, po = 3, ps3, - .-
a primszamok (végtelen) névekvs sorozata, és tekintsiik az a1 = 6, as = 10, a, = 15 ppy1 (n > 3) sorozatot.

Ebben a sorozatban a, paratlan szam, ha n > 3, igy nem oszthatd sem a;-gyel, sem aq-vel, hiszen azok péaros
szamok. Az is vilagos, hogy a1 és ag koziil egyik sem osztoja a masiknak. Ha pedig n > 3, akkor p, 1 osztdja a,-nek,
de nem osztdja a sorozat egyetlen tovabbi tagjainak sem, tehat a, nem lehet oszt6ja a sorozat egy masik elemének.
Az elsé feltétel tehat teljesiil.

A sorozatban barmely két szamnak van 1-nél nagyobb k6zos osztdja. Valoban: a; és as esetén ez a szam 2; ay és
an esetén 3, ha n > 3, végil ha n, m > 2, akkor a,, és a,, is oszthato 5-tel. Tehat a masodik feltétel is teljesiil.

Végezetiil, ha egy pozitiv egész osztdja a sorozat minden elemének, akkor osztdja aj-nek és as-nak is, és igy csak
1 vagy 2 lehet. A mésodik lehet&ség azonban koénnyen kizarhato, hiszen ag paratlan szam. Ezzel igazoltuk, hogy a
sorozat a harmadik feltételt is kielégiti.

Megjegyzések. 1. A fenti sorozatban a masodik tagtol kezdve minden elem oszthat6 5-tel. Olyan sorozat is megadha-
t0, amelyben a sorozat elemeinek semelyik tagtol kezdve nem létezik
1-nél nagyobb k6zos osztoja. Ilyen sorozat példaul az aspy1 = 6ppta, G3nte2 = 10ppt4, a3nt3s = 15pp4a (n > 0)
Osszefiiggésekkel definidlhatd. Az is vilagos azonban, hogy barmely, a feladat feltételeinek eleget tevé sorozatban lesz
végtelen sok elem, amelynek van 1-nél nagyobb kozos osztoja. (Miért?)

2. A sorozat konstrukciojanal mindenképpen sziikség van végtelen sok kiilonb6z6 primszam segitségére. Nem lehet
ugyanis megadni véges sok primszamot gy, hogy legyen olyan pozitiv egészekbdl all6 végtelen sorozat, amelyben egyik
szam sem osztdja egyetlen masiknak sem, és amelyben minden szadm 0Osszes primosztdja az adott primszamok koziil
valo.

Feladat. Bizonyitsuk be a fenti allitast.



