A feltétel alapjan f(2?) = 2z - f(z). Tehat
f (:103) =f (xx2) =x-flx)+a%-f (x2) =z flx)+22° f(z) = (25[:3 —l—x) - f(x).

Ebbasl
f (:104) =f (gc . :CS) =x-flx)+2° f (:103) =z f(x)+ (2:106 +:1c4) f(z) == (2:106 +zt + ) f(2),
ugyanakkor
f (3:4) =f (a:2 ~3:2) =222 f (a:2) =423 f(x).

Tehat 423 - f(x) = (22° + 2* + 2) - f(z) teljesiil minden 0 és 1 kozotti a-re.

Ez vagy ugy teljesiil, ha f(x) = 0, vagy ha 423 = 225 + 2* + 2, aminek nyilvan legfeljebb 6 megoldasa lehet. Tehat
véges sok kivétellel f(x) = 0.

Megmutatjuk, hogy f(x) egyaltalan nem vehet fol a 0-t6l kiilonb6z6 értéket. Tegyiik fel, hogy ez nem igaz, van
olyan z € (0, 1), amelyre f(z) # 0. Ekkor 2% € (0, 1), 22 < z és f(z%) = = - f(z), tehat ha f(z) nem 0, akkor f(z?)
sem az.

Ezt folytatva kapjuk az x1 = & > 29 = x% > x3 = :E% > ... 0 és 1 kozé es6 szdmok végtelen sorozatat agy, hogy
minden i-re f(z;) # 0.

Lattuk viszont, hogy legfeljebb 6 ilyen szam létezhet, igy az f(x) # 0 feltételezés ellentmondéasra vezet.

A feladat egyetlen megoldésa tehat az azonosan 0 fliggvény.

Pap Jilia (Debrecen, Fazekas M. Gimun., 12. o.t.)



