Az f(x)=a+ L fiiggvényt vizsgaljuk a pozitiv egész szamok halmazan.
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Nyilvanvaléan mindig pontosan egy olyan p pozitiv egész szdm van, amelyre

pP’<n<p’+p vagy p’+p<n<(p+1)>

Ekkor
n n 2
p+—<p+l+—"0, ha n<p®+p
P p+1
és n n
p+—>p+l+——, ha n>p’+p.
P p+1
Azaz, ha p*> <n < p® + p, akkor
n n
bl = [+ 2] =+ 2]
p p

Mivel p < L p+ 1, azért ebben az esetben [ﬁ] = p, és igy [b(n)] = 2p. Tovabba
p p

W< VAP +1<VAn+1 <\4Ap(p+1)+1=2p+1,

mint az feltevésiinkbdl adodik, s innen [v4n + 1] = 2p = [b(n)] kovetkezik.
Ha pedig p? +p<n < (p+1)> < (p+1)(p + 2), akkor

[b(n)] = [p-l—l-i—#] —p+1+ L%}

s mivel p < 1% <p+1, azért L%} =p, és igy [b(n)] = 2p + 1. Tovabba

+1<Vin+1<V((p+1)2-1)+1<2p+2,

ahonnan [\/ an + 1} = 2p + 1 adodik.
Ezzel a feladat allitasat belattuk.
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