Jelolje ap < -+ < an,—1 az els6 n darab olyan nemnegativ egészet, amelynek a harmas szamrendszerbeli alakja
csupa 0-s és 1-es szamjegyekbdl all. Ezekre fogjuk belatni, hogy teljesitik a feladat kovetelményeit.

Bebizonyitjuk, hogy e szamok kozott nincs 3 kiilonbozé tagbol allo szamtani sorozat. Tegyiik fel indirekte, hogy
2a; = aj + ay. Az a; + a;, kiszdmitdsanal a miveleteket helyiértékenként végezhetjiik el, hiszen nincs ,atvitel”. Az
eredmény minden helyiértéknél 0 vagy 2 lesz, 2a; jegyei ilyenek. De ez azt jelenti, hogy a;-ben egy helyiértéken 1-es
akkor és csak akkor allhat, ha aj ugyanazon helyiértékén is 1-es all. Ekkor a; = ar = a;, ami ellentmondas.

Tegyiik fel, hogy |a; — a;| > |a; — ax| (i # j # k # 1), azaz |a; — a;| > |a; — ax| + 1. Ekkor
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igy elég lenne azt igazolni, hogy |a; — ax| < n'®; sét, ehhez mar az is elég, ha a,_1 < (n — 1)*° teljesiil, ugyanis
la; — ak| < an—1.

Vegyiik észre, hogy a,,—1 megkaphato tgy, hogy (n—1)-et felirjuk 2-es szamrendszerben, és ezt 3-as szamrendszerben
olvassuk ki. Ebbdl adodik, hogy aem = 3™, és ha 0 <t < 2™, akkor agm s = 3™ + ay.

Ezutan a, 1 < (n — 1)"% egyenl6tlenséget teljes indukcioval bizonyitjuk.

Ha n = 1 vagy 2, akkor az allitads igaz. Tegyiik fel, hogy igaz minden, az n-nél kisebb egészre; ekkor legyen
n—1=2"4+¢ ahol 0 <t < 2™. Az indukcios feltevés szerint a, < t>; felhasznalva, hogy 2'¢ > 3 és0 < z < 1
esetén 1,6z > zb°:
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