I. megoldas. A feladatbeli egyenlet z2-re masodfoki, ezt (y-nal mint paraméterrel) megoldva:
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Ahhoz, hogy 2? egész szam legyen, sziikséges, hogy y* 4 4y*%° négyzetszam. Mivel (2y°°)% < y* + 491 < (240 4 1)?
—ha y egész —, ezért 4y'% = y* + 4919 azaz y = 0 és akkor z = 0, ami valoban megoldas.
Babos Attila (Budapest, Apaczai Cs. J. Ginm., 10. o.t.)

II. megoldas. Tegyiik fel, hogy = és y 0-t6l kiilonb6z6. Ekkor
222 = 1% = (47— 22) (4 4 22) = (4P — )y + 2) (™ + 22).
Itt, mivel y*° + z és y°° 4 22, valamint zy? pozitiv, y*° — 2 > 1. Masrészt y*° + x> 3% és y°° + 2% > 22, ezért
2% = (4 — )y 4 o) (0 4 a?) > 1y

ami ellentmondéas. Tehat z vagy y nulla, és igy az egyetlen megoldas x =y = 0.
Naszodi Gergely (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., 12. o.t.)

III. megoldas. Az el6z6 megoldashoz hasonloan ezuttal is az xy # 0 esettel foglalkozunk. Jelolje az x és y
legnagyobb kozos osztojat d; ekkor © = da, y = db, ahol a és b egyméashoz relativ prim pozitiv egészek. Az egyenlet
mindkét oldalat d*-nel elosztva:

a2(a? + b?) = d°%p100.

Mivel a és b relativ primek, ezért b'°° az a-hez is és az (a2 + bz)—hez is relativ prim. Az egyenlet szerint azonban b'%°
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osztoja a’ (a2 + b2)—nek; ez csak gy lehetséges, ha b'° =1, azaz b = 1. Ekkor a®+1 = — = <—> , ami lehetetlen,
a a

hiszen egy pozitiv négyzetszam rakdvetkezje nem lehet négyzetszam.
Devecsery Andrds (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., 12. o.t.)



