Legyen a harom pont Py, P, és Ps;. Ha valamelyik kettd egybeesik, akkor ezek koré ugyanakkora sugard kordket
rajzolva elérhetjiik, hogy legyen 2n? olyan pont, amelyen harom kor is 4tmegy. A tovabbiakban ezért feltessziik, hogy
Py, P, és Ps kiilonbozoek, valamint P; a Py P, szakasz belsejében helyezkedik el.

Legyen a = P1 Ps és b = P3P», és vizsgaljuk meg, hogy P, P», P3 koré egy r1, ra, illetve r3 sugartu kort rajzolva,
a harom kor mikor megy at egy ponton. Legyen a P; koriili 71 sugaru és a Py koriili ro sugara kor metszéspontja Q.
Ahhoz, hogy ez a metszéspont létrejojjon, sziikséges és elégséges, hogy teljesiiljenek a haromszog-egyenlStlenségek az
r1, T2 €8 a + b szamokra.

Tegyiik fel, hogy a Ps koriili, 73 sugara kor is atmegy @-n. Felirva a koszinusztételt a P P3Q és Py P3(Q haromszo-
gekre,
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ami rendezve a
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alakba irhato.
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Legyen d = min <%, E) Rajzoljuk meg P; koriil az

ri1=+vVa%+ad, r12=+a%2+2ad, ..., ri,=+va%+ nad

+
sugara koroket, Py koriil az
_|_
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sugara koroket, Ps koriil pedig az
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sugart koroket. Ezzel a vélasatassal b(ri — a?) és a(r3 —b*) az abd, 2abd, ..., nabd szimokon, (a + b)r3 pedig a 2abd,
3abd, ..., (n+ 1)abd szamokon fut végig.
Az ry;, ro; és a + b szdmokra mindig teljesiilnek a megfelel6 haromszog-egyenl6tlenségek, mert

G<T1j§\/a2+nad§ Vaz+ab<a+b

és

b<ro; < Vb2 +nbd < Vb2 +ab<a+b.

Az egy ponton atmend kérharmasoknak a szdma tehat megegyezik az x+y = z egyenlet azon megoldasainak szaméaval,

amelyekben z, y € {1, 2, ..., n} és 2 € {2, 3, ..., n+ 1}. Az ilyen szamhéarmasok szama
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Mivel minden ilyen szamharmashoz két metszéspont tartozik, 6sszesen tobb, mint n? olyan pont van, amelyen harom
kor megy at. A feladat allitasa tehat igaz a ¢ = 1 vélasztéassal.

Megjegyzés. Az el6bbi konstrukciot modositva, az

rgi_\/([g]ﬂ') aafrdb (=12 ..., n)
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vélasztéssal azoknak a pontoknak a szdma, amelyeken harom kér megy at, 5712 lesz ha n paros, és
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3n+ ha n

paratlan. Azt is be lehet bizonyitani, hogy ennél tobb mar nem érheté el. A legnagyobb c érték tehat, amivel az allitas
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igaz, a 3.
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