I. megoldas. A képlet szerint a sorozat minden tagja nagyobb az el6z6nél, tehat a sorozat pozitiv tagi és monoton
novekeds.
Szorozzuk be a k-adik tagot (k — 1)-gyel, majd a (k — 1)-ediket (k — 2)-vel (k > 2 egész):

(1) (k—Dar=((k+1)(ar+ -+ ar—1)
(k - 2)(1;@_1 = k(al + -4 ak_z).

Itt adjunk mindkét oldalhoz k - a;_1-et:

(2) (2k — 2)ag—1 = k(a1 + -+ + ag—1).

(2)-t eloszthatjuk (1)-gyel (hiszen ay is, a1 + - - - + ag—1 is pozitiv):
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(3) ak k+1
(3)-at felirva k =n,n—1, ..., 3-ra, s6t 2-re is (ami as = 3a; miatt szintén teljesiil), majd Gsszeszorozva kapjuk, hogy
gdn-1 50n=2 9ln=3 = o@2 o411 _ " n-l n=2 %3
an Ap—1 Ap—2 as  ao n+1 n n—1 4 3
azaz
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tehat a, = (n 4+ 1)2" 72, ajg9s = 1999 - 2199,

II. megoldas. A sorozat els§ néhany elemét kiszamitva, a3 = 1, ag = 3, ag = 8, aq = 20, sejthets, hogy a,, =
(n+ 1)2"_2, ha n > 2. Lassuk ezt be teljes indukcidval. Kiszamolhatjuk, hogy teljesiil n = 2, 3, 4-re. Tegyiik fel, hogy
valamely n(> 4) egészre a,, = (n+1)2" "2, és bizonyitsuk be, hogy ekkor (n+1)-re is teljesiil, azaz a, 11 = (n + 2)2" "'

Mivel a,, = n 1 (a1 4 +an1)=m+1)2" 2 igya; +---+an_1 = (n—1)-2""2 tehat
n_

2 2 2
n + (al + o + an) _ n + ((TL _ 1)277,72 + (TL + 1)27172) N n + . 2 .n- 27172 — (n + 2)27171,
n n

An4+1 =

amint azt bizonyitani akartuk.
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