
I. megoldás. A nyolszög t területét úgy fogjuk kiszámítani, hogy a rombusz T = 2ab területéb®l kivonjuk az

érint®k által levágott négy háromszög területét. Használjuk az ábra jelöléseit. Legyen az AEB háromszög területe t1,

a CFD háromszögé t2. Könnyen látható, hogy t1 =
(b− x)(a − r)

2
és t2 =

(a− y)(b − r)

2
. A párhuzamos szel®k tétele

szerint

x

r
=

b

a
, amib®l x =

br

a
, és ugyanígy y =

ar

b
. Tekintve, hogy a rombusz oldala

√

a2 + b2, az AOD háromszög

kétszeres területét kétféleképpen kiszámítva: ab = r
√

a2 + b2, tehát r =
ab

√

a2 + b2
. Ezekkel az értékekkel az érint®k

által levágott négy háromszög területének összege:

4t1 + 4t2 = 2
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(

b−
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a

)

+ (b− r)
(
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b

)

]

=

= 2

(

2ab− 2ar − 2br + r2
a2 + b2

ab

)

=

= 2

(

2ab− 2(a+ b)
ab

√

a2 + b2
+

a2b2

a2 + b2
·
a2 + b2

ab

)

= 2 ·

(

3ab− 2ab
a+ b

√

a2 + b2

)

.

A nyolszög területe:

t = T − (4t1 + 4t2) = 2ab− 2 ·

(

3ab− 2ab
a+ b

√

a2 + b2

)

= 4ab

(

a+ b
√

a2 + b2
− 1

)

.
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II. megoldás. Az érint®k levágta szemközti háromszögeket összetolva az eredeti rombuszhoz hasonló rombuszokat

kapunk. Ismeretes, hogy hasonló alakzatok területének aránya egyenl® a hasonlóság arányának négyzetével. Ennek

alapján az AKB háromszögb®l és OD-re vonatkozó tükörképéb®l kialakuló rombusz 4t1 területe a következ®képpen

nyerhet®:

4t1
T

=

(

a− r

a

)2

, ahonnan 4t1 = 2ab

(

a− r

a

)2

, ahol felhasználtuk, hogy T = 2ab. Hasonlóan kapjuk:

4t2 = 2ab

(

b − r

b

)2

. A nyolszög területe: t = 2ab

[

1−

(

a− r

a

)2

−

(

b− r

b

)2
]

, amib®l r =
ab

√

a2 + b2
behelyettesítése

után némi számolással az els® megoldásban nyert eredményt kapjuk.
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