Ha a = b, akkor az egyenlétlenség: 0 < 0 < 0 teljesiil. A tovabbiakban feltessziik, hogy a # b, azaz a — b # 0. Az
egyenl6tlenség-lanc kozépss tagjat a /o — \/y = ——>— azonossag alapjan atalakitva:
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Mivel (a — b)? > 0, azért az egyenlStlenségeket eloszthatjuk vele:
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Ezzel egyenértéki:

2(a+b)22< “z;rb2+\/%> > v/2(a + b).

Négyzetre emelve:
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Mindenhonnan kivonva, (a + b)>-t
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(a+b)? >4 “;L Vab > 0.

A maésodik egyenlGtlenség biztosan teljesiil, mert a és b pozitivak. Az els6t négyzetreemeléssel tovabb alakitva:

(a+b)>16 ab

CL2 + b2
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a* + 4a3b + 6a%b® + 4ab® + b* > 8a%b + 8ab3,
a' — 4a®b + 6ab* — 4ab® + b* > 0,

(a—b)*>0.
Ez mindenképpen teljesiil, és csak ekvivalens atalakitasokat végeztiink (hiszen végig pozitiv mennyiségekrdl volt szo,

ahol a négyzetre emelés kolcsonosen egyértelmi hozzéarendelés); igy az allitast bebizonyitottuk.
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