Bebizonyitjuk, hogy azok az A : (i,y(i)) pontok, amelyeknél y(z) az z* (legkisebb nemnegativ) maradéka p-vel
torténd osztasnal (0 < i < p — 1), kielégitik a kovetelményt. Az értelmezés szerint y(z) = 2 + cp alkalmas c egésszel.
Tegyiik fel, hogy az A;A; és az A; Ay, szakaszok meredeksége egyenl$ volna:

y(i) —y(@) _ yk) —y(@)

j—i k—i

A torteket eltavolitva, az értelmezést felhasznalva és atrendezve:

(k—i)(j* —i* 4+ (v —w)p) = (j — i) (k* = i* + (w — u)p),

tovabbrendezve és alakitva
(k=) =)= k) = p((G = Dw —w) = (k=) —u)).

A bal oldali szorzatnak kellene tehat oszthatonak lennie p-vel. Ez azonban nem lehetséges, mert egy szorzat csak ugy
lehet oszthaté egy primszammal, ha valamelyik tényez&je oszthato vele, itt pedig mindegyik tényez& 0-tol kiilonbo6zé
és abszolut értékiik p-nél kisebb. Nem lehet tehat a két meredekség egyenls.

Megjegyzések. 1. Az 2 helyett barmilyen egész egyiitthatos vagy egész helyeken egész értéket felvevs, masodfoka

x(zx+1)
2

2. Tobben hasznéltak olyan pontatlan allitdsokat, mint kiilonbség maradéka egyenlé a maradékok kiilénbségével,
vagy szorzat maradéka egyenls a tényezSk maradékainak szorzataval, amelyek csak kiegészitésekkel érvényesek.

3. Egy versenyz$ azokat az (x, y) pontokat adta meg, amelyekre zy = 1 (mod p) (1 < z < p — 1), maga is
megjegyezve, hogy igy csak p — 1 pontot kap.

4. A kérdésnek kiterjedt irodalma van. A feladat allitasa igaznak latszik primszam helyett minden pozitiv egész
szamra, s6t probalgatasok soran n = 32-ig és szdmos nagyobb paros n-re 2n pontot is sikeriilt talalni agy, hogy ne
legyen koziiliik 3 egy egyenesen. Sikeriilt bebizonyitani, hogy tetszés szerinti pozitiv h értékhez (3/2) — h)n pont is
kivalaszthato, ha n elég nagy.

A problémaval kapcsolatban R. K. Guy és P. A. Kelly tobb érdekes sejtést fogalmazott meg. Igy tobbek kozt
azt sejtik, hogy csak az 1. dbrdn lathaté 3 esetben helyezhets el 2n pont egy n oldalhosszi négyzetben dgy, hogy
rendelkezzék a négyzet Osszes szimmetridjaval; azt sejtik tovabba, hogy nagy n-re legfeljebb (¢ + h)n pont helyezhet6
el a kovetelménynek megfelelGen, ahol ¢ = (27r2/3)1/3 ~ 1,85. OR. K. Guy: Unsolved problems in number theory, 2.
kiad. Springer, 1996. XVI + 285 old., kozelebbrél 242-244. old.
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polinom megfelel. Erdekes, hogy a feladattal foglalkoz6 versenyzdk tébbnyire az polinomot valasztottak.
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