Megmutatjuk, hogy a, nem mas, mint az (1 + x + 2®)" polinomban z" egyiitthatéja. Jeloljiik egyelére c,-nel az
z" egyiitthatojat az (1 + = + 2?)" polinomban. Azt koénnyt ellendrizni, hogy co = ag = 1 és ¢; = a3 = 1. Mivel
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ebbdl az alakbol kiolvashato, hogy
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Az (1) azonossag egyszeri atrendezéseibdl kapjuk, hogy
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vagyis az (a,) és (c,) sorozatokra ugyanaz a rekurzio teljesiil.

Megjegyzések. 1. Egy polinom egyiitthatéit komplex fiiggvénytani eszkozokkel is lehet kezelni. Példaul az (22 +2+1)"
polinomban x™ egyiitthatojat felirhatjuk a kovetkezs alakban:
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Ebbdl a rekurzio parcialis integraldssal nyerhets. (A feladat innen szarmazik.)
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2. Lippner Gabor és Lukacs Lészlo az F(z) = Z a,x" generatorfiiggvény vizsgalataval egy érdekes azonossagot
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fedezett fel:
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Nem nehéz végiggondolni, hogy F definicidja |x| < 3 esetén értelmes, és ebben az intervallumban teljesiil ra a

(3x2 +22 — D)F'(x) + Bz + 1)F(z) =0; F(0)=1
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homogeén linearis differencidlegyenlet. Ezt megoldva F(z) = RO ),
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és a fliggvény az egyiitthatokat egyértelmiien meghatarozza, ebbdl (2) kovetkezik.
Termeészetesen (2) bizonyitasadhoz nincs sziikség analitikus eszk6zokre, teljes indukcioval is igazolhato.
A (2) azonossagbol a feladat allitasa viszonylag egyszertien kovetkezik.



