Jeloljiik a megallok szaméat n-nel. Ekkor a megall6-parok szdma <Z> Tudjuk, hogy barmely két megalldé kozott

van buszjérat, és hogy barmely két buszjaratnak 1 kézos megalldja van, tehat 2 megalloé kozott pontosan egy buszjarat
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Ebb6l n? — 10n + 21 = 0, azaz n = 3 vagy n = 7.

Az n = 3 esetben 1 buszjarat van, amire nyilvanvalo a feladat allitdsa. Az n = 7 esetben 7 buszjarat van, amire a
kovetkezs példat lehet mutatni:

Ha a buszmegéllokat 1, 2, 3, ..., 7-tel jeloljiik, akkor a kovetkez6 buszjaratok kielégitik a feladat feltételeit:

{1,2,3}, {1,4,5}, {1,6,7} {24, 6},
{2,5, 7}, {3,4,7}, {3,5,6}.

Tehat 1 vagy 7 buszjarat lehet a varosban.
Székelyhidi Gdabor (Kuwait, New English School, 11. évf.)

Megjegyzés. A feladatbeli megallok jaratonkénti csoportositisa specilis esete a kovetkezs tipusiu konfiguracioknak.
Tekintsilink egy n elemid halmazt és ennek bizonyos részhalmazait azzal a két tulajdonsaggal, hogy
(1) barmely ket ilyen (kiilonb6z6) részhalmaznak pontosan egy kozos eleme van; és
(2) barmely két (kiilonboz6) elemet véve a halmazban, pontosan egy olyan kijelolt részhalmaz létezik, amelynek
mindketten elemei.

Az (1) és (2) tulajdonsagoknak eleget tevs halmazrendszereket — bizonyos, nyilvanvaloan trivialis elrendezéstdl
eltekintve — véges projektiv sikoknak nevezziik; a természetes geometriai analogia alapjan a halmaz elemeit pontok-
nak, a kijelolt részhalmazokat egyeneseknek hivjuk. Kénnyen belathato, hogy egy projektiv sik egyeneseinek a szama
ugyanannyi, mint a pontok szdma, azaz n. Azt sem nehéz bizonyitani, hogy minden egyenesnek ugyanannyi pontja
van — szokas ezt a szamot (g + 1)-gyel jelolni — és ez a szam megegyezik egy tetszSleges ponton atmend egyeneseknek
a szaméaval. Az is egyszeriien adodik ezutan, hogy n = ¢ + ¢+ 1.

Az tgynevezett véges testek felhasznaldsaval konstrualni lehet véges projektiv sikot minden olyan esetben, amikor
q primhatvany. Vannak azonban olyan sikok, amelyek ezzel az altalanos eljardssal nem allithatok elg. Olyan sikot
azonban még senki sem talalt, amelyben ¢ ne lett volna primhatvany. Ezzel kapcsolatos a véges matematika egy
nevezetes, mindeddig megoldatlan probléméja: milyen g értékekre létezik g-adrendii véges projektiv sik (lehet-e ¢ mas
is, mint egy primszam egész kitevés hatvanya)?




