I. megoldas. Bebizonyitjuk, hogy a feladat feltétele pontosan a derékszogi haromszogekre igaz. Legyen elGszor
az ABC héaromszog hegyesszogl. Az dbrdn O a koriilirt kor kozéppontja, D pedig a kor C-vel dtellenes pontja. Ekkor
8R? = 2(2R)? = a® + BD? + b*> + AD? < a® + b + ¢2, hiszen most a BDA< tompaszog, és igy AD* + BD? < 2.

Ha a haromszog tompaszogii, akkor 2R > ¢ miatt 4R? > ¢® és 8R? > 2¢* > a” +b? 4 ¢?, ahol ¢ a legnagyobb oldalt
jeloli.

Derékszogl haromszog esetén 2R = ¢, ezért 8R? = 2¢2 = a? 4+ b2 + ¢?, ahol ¢ az atfogo. Tehat a® + b* + ¢ = 8R?
pontosan akkor teljesiil, ha a haromszog derékszogt.
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II. megoldas. Legyen O a vonatkoztatasi pont, és (ﬁl = a, @ = b, (ﬁ = c. Ekkor |a| = |b| = |c| = R, és pl.
|b — c| = a alapjan: a®> = (b — ¢)? = 2R? — 2bc, amibsl 2bc = 2R? — a?. Hasonléan kapjuk, hogy 2ab = 2R? — ¢?,
2ca = 2R% — b?. Legyen m a magassagpont helyvektora. Ismeretes, hogy m = a4+ b + ¢, ezért m? = (a+b+ c)2 =
3R? + 6R* — (a® + b* + ¢?), amibél a® + b* + ¢* = 9R* — m. A feladat feltételének azok és csak azok a haromszogek
felelnek meg, amelyekre 9R* — m? = 8R?, azaz R* = m?, tehat |R| = |m|. Ez pontosan a derékszogi haromszogekre
teljestil.
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