I. megoldas. Vélasszuk a haromszog cstucsainak jeldlését tigy, hogy az A-nal 1évé szog legyen 60°-0s, a B-nél 1évi
pedig 15°-0s. Ekkor a C-nél 1évs szog 180° — (60° 4+ 15°) = 105°. Vegyiik fel az AB oldalon a D pontot ugy, hogy
ACD< = 60° legyen, majd a BC oldalon az E pontot agy, hogy CDE< = 90° legyen, végiil az AB oldalon az F
pontot gy, hogy DEF< = 120° legyen (1. dbra).

Ekkor egyszerd szamolédssal meghatarozhatjuk az ACD, CDE, DEF és EF B haromszogek szogeit:

ADC< =180° — (DAC<+ ACD<) =60°; DCE< = ACB<« — ACD< =45°, DEC< = 180° — (CDE< + DCE<) = 45°; EDF <«

Tehat az ACD haromszog szabélyos, a CDE, DEF és FF B haromszogek pedig egyenls szariak. Ha AC hosszét
z-szel jeloljik, akkor AC = AD = CD = DE = EF = FB = x. Legyen AD felez6pontja M, DF felez6pontja pedig

N. Mivel az ADC' haromszog szabélyos, ezért CM meréleges AD-re, AM = MD = % és CM = @ -x. Az EN

szakasz is meréleges DF-re, ezért a CM D és a DN E haromszogek megfelels szogei megegyeznek. Mivel CD = DE

3
is teljesiil, ezért a két haromszog egybevago, vagyis DN = CM = - % és mivel N a DF felez6pontja, ezért

3
FN=DN = g - . Ezeket felhasznélva kapjuk, hogy

1:AB:AD+DN+NF+FB:;E+§-x+§-x+x= (2+\/§)x.

Vagyis ¢ = 5 =2 — /3. A BC oldal hosszat a BCM derékszogt haromszogb6l hatarozhatjuk meg Pitagorasz

1
+3

tételét felhasznalva:

2
2
BC? = CM? + MB? = <§x> +(1—§) — 2 —r41=6-3V3

Tehat az ABC haromszdg mésik két oldalanak hossza 2 — v/3 és \/6 — 3v/3.
Péto Julia (Budapest, Veres P. Gimn., 9. évf.)

II. Megoldas. Feltehetjiik, hogy az ABC haromszogben az A-nal 1év6 szb6g 60°-os, a B-nél 1évé pedig 15°-
0s. A héaromszog C-nél 1évs szoge tompaszog, ezért a B-bdl indulé magassag T talppontja az AC oldal C-n tuli
meghosszabbitasan van (2. dbra). Legyen AC =z és CT = y.

Mivel BAT< = 60° és ATB< = 90°, ezért ABT< = 30°, a BAT héaromszoget a BT egyenesre tiikrozve a

. 1
tiikorkép és az eredeti haromszog egyiitt egy szabalyos haromszoget alkot, melynek oldalhossza AB = 1. Igy AT = 3

3
és BT = % A BC egyenes felezi az ABT szdget, mert CBT< = ABT< — ABC< = 30° — 15° = 15° = ABC«. A

szogfelezstételt alkalmazva kapjuk, hogy

TC BT y V3
(1) = azaz Z=
CA BA x 2
1
Tudjuk, hogy AT = AC + CT = 3 vagyis
1
2 =—.
(2) T+y =g
Az (1) és (2) egyenletekbd] 4llo egyenletrendszert megoldva
2v/3-3
r=2-V3 & y= fT

adodik. A BC oldal hosszat ezutan a BCT haromszogbdl, Pitagorasz tételét alkalmazva kapjuk:

2 2
302:CT2+T32:<£2_3> +<§> =6—3V3.

Tehat az ABC haromszdg mésik két oldalanak hossza 2 — /3 és \/6 — 3v/3.
Szilasi Zoltan (Debrecen, KLTE Gyak. Gimn., 9. évf.)






