a) Legyen A az 1, 2, ..., k szamok legkisebb k6z0s tobbszorose, és legyen a; = i - A minden i-re. Ekkor i # j esetén
ai —aj = (i—j)A | A% | a}®7, tehat ez a konstrukcié megfeleld.

b) Az allitas k = 1 esetén az a; = 1 ellenpélda miatt nem igaz, de k > 2 esetén igaz, ezt bizonyitjuk be. Legyen

k
elGszor k > 4, és tekintsiink egy tetszéleges, i—nél nem nagyobb p primet. Két kiilonboz6 a; és a; nem adhatja ugyanazt
a 0-t6l kiilonboz6 maradékot p-vel osztva, mert a; = a; (mod p) esetén p | a; — a; | a;*®7. Ebbol kovetkezik, hogy a
k+1

p-vel nem oszthatéd a;-k szama legfeljebb p — 1, és a p-vel oszthaté a;-k szama legalabb k£ —p+ 1 > {%] .

k (k+1)
Tekintsiik a B = ajas . .. ay szorzatot. Az elébbiek szerint ha p < 5 prim, akkor B oszthatd p[ 2 ]—Vel, ezért

ap, > B* > HP[@] 2 HP
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De ismeretes (lasd megjegyzésiinket), hogy létezik olyan pozitiv c¢o konstans, amelyre tetszéleges = > 2 esetén

1
H p > 297 egzért aj, > 21%F,
p<w

1 1
Ha k =2 vagy k = 3, akkor ap > 2 > 21k A ¢ szamnak ezért vélaszthatjuk ZCO és 1 koziil a kisebbet.

Megjegyzés. A primszamtétel egyik formaja azt mondja ki, hogy
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vagy masképpen, tetszbleges € > 0O-ra, ha x elég nagy,

e(l—a)w < Hp < €(1+€)m'
p<x

Ennél valamivel gyengébb also és felsG becslést be lehet bizonyitani viszonylag egyszerd, elemi uton. Szalay Mihdly:
Szamelmeélet (Tankonyvkiado, 1991.) c. kényvének 143-146. oldalain megtalalhato tobbek kozott annak bizonyitasa,

hogy n > 5 esetén

H 22n 4_@ 2%271
p > 771 . 3 —= 771
n<p<2n (2n)\f (271)\/7
Ebbél kovetkezik, hogy H p > 2(%75)1, ha z elég nagy.
p<z
Az idézett konyv 140. oldalan megtalalhato 3.2. tétel szerint H p < 4%. Ebbdl nem nehéz bebizonyitani, hogy az

p<z
els6 megoldasban szereplé A szam nem nagyobb, mint 4(+e)k , és igy a b) allitas a konstanstol eltekintve éles.



