Az x = y = 0 helyettesitéssel f2(0) < 0 adodik, azaz f(0) = 0. Ezek utan tételezziik fel, hogy nem igaz a feladat
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allitasa, vagyis létezik olyan pozitiv xq, amelyre f(zg) > %. Legyen f(xzo) = x—20 - q; To valasztasa miatt ¢ > 1.
A kovetkezét fogjuk belatni:
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Ez teljes indukciéval igazolhato; n = 0 esetén allitasunk trivialis. Igy mar csak azt kell belatnunk, hogy ha n = k
esetén igaz az allitas, akkor n = k + 1 esetén is.
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Masrészt az f(z)f(y) < y>f (g) + 22 f (%) egyenlGtlenségbe © = y = %—t helyettesitve kapjuk:
2 (o x0\2 To
#(z) =2 () 1 (zn).
g 1 rxo\"2 L5 /%0
fem) =5 (z) 7 ()

To 1 /o2 1 o\ 4 gkt 1 To \2 gkt
Iem) 25 1) ¢ =5 (=) @

Igy n = k + 1 esetén is fennall az egyenl6tlenség, ezzel (1)-et igazoltuk.

atrendezve:

(2)-bol viszont igy
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Valasszuk az nq, ne természetes szamokat olyan nagyra, hogy teljesiiljon: 2—:1 < 1,ny > ny, tovabbg 22" g2 a=2n2—1
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Ezzel ellentmondasra jutottunk, vagyis a feladat allitasa igaz.



