Elsszor belatjuk, hogy az ellipszis gorbiileti sugara a tengelyek végpontjaiban b?/a, illetve a®/b, ahol 2a és 2b a
nagytengely és a kistengely hossza. Ez a matematikai eredmény tobbféle fizikai meggondolassal is levezethetd, egy ilyen
pl. a kovetkezé.

Tekintsiik a M tomegi Nap koriil ellipszispalyan keringé bolygot! A nagytengely végpontjaban, a Naptol r tavol-
sidgban felirva Newton mozgasegyenletét:
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ahol R a gorbiileti sugar a nagytengely végpontjaban. A keringési id6 (Kepler III. térvénye szerint, 27 a—M, az
v

ellipszis teriilete pedig wab, ezért a teriileti sebesség a nagytengely végpontjaban:
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A két egyenlGségb6l R = b?/a. (A gondolatmenetben kihasznaltuk, hogy az ellipszis fokuszai a nagytengelyen vannak,
ezért az a kistengely végpontjara igy nem alkalmazhatd, de a gorbiileti sugar szempontjabol a tengelyek szerepe
szimmetrikus.)

A feladatban szerepls egyenletesen mozgé testre a tengelyek végpontjaiban fennall az F = mov? /R mozgasegyenlet,
R a megfelel§ gorbiileti sugar. Az adatokkal b*/a = 1,25 m, a®/b =10 m, és 2a = 10 m, 2b = 5 m.

Mdthé Andrds (Budapest, Apaczai Cs. J. Gyak. Gimn., 11. o.t.)

Megjegyzés. Az ellipszis kérdéses gorbiileti sugarait a harmonikus rezgémozgas kinematikajanak ismert Osszefiiggé-
seibdl is kiszamithatjuk. Tekintsiik az © — y sikban x = acoswt és y = bsinwt Osszefiiggéseknek megfelelGen (a és b
féltengelyt) ellipszispalyan mozgd testet. ¢ = 0 pillanatban a test az ellipszis egyik tengelyének végénél v = bw sebes-
séggel és A = aw? gyorsulassal mozog. Masrészt viszont A = v? /R, ahonnan a gorbiileti sugar: R = b*/a. Hasonléan
kapjuk, hogy a masik tengely végpontjaiban az ellipszis simulokorének sugara a?/b.



