A tetraéder D csicsa mind a feltevésben, mind az allitdsban megkiilonboztetett szerepet jatszik az egyenrangi A,
B, C csucsokkal szemben. Tekintsiik ezért az ABC lapot alapnak és jeloljiik D-nek az alaplapon levs vetiiletét O-val.

D

Ekkor az ODA, ODB, ODC derékszogi haromszogek a feltevés szerint egybevagok, ezért AO = BO = CO,
tehat O az alaphdromszog koré irt kor kdzéppontja, tovabba AO < AD. Mivel adott ABC' alaphiromszog mellett D
tetszolegesen kozel vihet6 a sikhoz, vagyis az AD — AO pozitiv kiilonbség tetszoleges kicsivé tehet, azért (1) akkor és
csakis akkor igaz, ha — az egyszertibb AB = ¢, BC' =a, CA =10, AO =r, AD = d jelolésekkel — teljesiil a kovetkezd:

(2) 1+1+1>1 >1
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Tovébb csak ezzel a sikmértani allitassal foglalkozunk, (2)-t az ismert 2¢ = abc/2r = o(a + b + ¢) azonosségok [
alapjan — ahol ¢ a haromszog teriilete és o a beirt kor sugara — ekvivalens atalakitasokkal a
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alakra hozva. Kicsinyitsiik a haromszog koré irt kort az S stulypontbol mint centrumboél 1 : 2 ardnyban és a képet
tlikrozziik is S-re (vagyis tulajdonképpen (—1/2) aranyu hasonlosagi transzformaciot végziink). Mivel S harmadolja a
silyvonalakat, a haromszog mindegyik csicsdnak képe a szemben fekvé oldal felezépontjéban keletkezik, a haromszog
képe az un. kozéphéaromszog, és az e koré irt kor sugara r/2 (a haromszog un. Feuerbach-féle kore). Ez a kor dtmetszi
a haromszognek legalabb egy oldalat — hacsak az oldalak kozt van legalabb két kiilonb6z6 hosszuségu, a beirt kor
viszont a legnagyobb olyan kor, amelynek nincs pontja a haromszogon kiviil, ebbdl (3) helyessége nyilvanvalo. Egyen-
16ség csak egyenls oldalt haromszog esetében &ll fenn. Ezzel (2)-t és az el6rebocsatottak szerint a feladat allitasat is
bebizonyitottuk.
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