
A tetraéder D súsa mind a feltevésben, mind az állításban megkülönböztetett szerepet játszik az egyenrangú A,
B, C súsokkal szemben. Tekintsük ezért az ABC lapot alapnak és jelöljük D-nek az alaplapon lev® vetületét O-val.

Ekkor az ODA, ODB, ODC derékszög¶ háromszögek a feltevés szerint egybevágók, ezért AO = BO = CO,

tehát O az alapháromszög köré írt kör középpontja, továbbá AO < AD. Mivel adott ABC alapháromszög mellett D
tetsz®legesen közel vihet® a síkhoz, vagyis az AD−AO pozitív különbség tetsz®leges kisivé tehet®, azért (1) akkor és
sakis akkor igaz, ha � az egyszer¶bb AB = c, BC = a, CA = b, AO = r, AD = d jelölésekkel � teljesül a következ®:
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Tovább sak ezzel a síkmértani állítással foglalkozunk, (2)-t az ismert 2t = abc/2r = ̺(a + b + c) azonosságok
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alakra hozva. Kisinyítsük a háromszög köré írt kört az S súlypontból mint entrumból 1 : 2 arányban és a képet

tükrözzük is S-re (vagyis tulajdonképpen (−1/2) arányú hasonlósági transzformáiót végzünk). Mivel S harmadolja a

súlyvonalakat, a háromszög mindegyik súsának képe a szemben fekv® oldal felez®pontjában keletkezik, a háromszög

képe az ún. középháromszög, és az e köré írt kör sugara r/2 (a háromszög ún. Feuerbah-féle köre). Ez a kör átmetszi

a háromszögnek legalább egy oldalát � hasak az oldalak közt van legalább két különböz® hosszúságú, a beírt kör

viszont a legnagyobb olyan kör, amelynek nins pontja a háromszögön kívül, ebb®l (3) helyessége nyilvánvaló. Egyen-
l®ség sak egyenl® oldalú háromszög esetében áll fenn. Ezzel (2)-t és az el®rebosátottak szerint a feladat állítását is

bebizonyítottuk.
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Megjegyzés. A feladat kit¶zését javasló tanuló a maga megoldásához az F. 1856. feladat megoldásából
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jutott el az

α, β, γ súlyok alkalmas megválasztásával.
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