Elgszor megmutatjuk, hogy az €’ egyenes mindig meréleges a gomb kdzéppontja és e dltal alkotott sikra.

Jeloljik a gomb kozéppontjat O-val. Az 1. dbrdn e merGleges a papirlap sikjara és azt P-ben metszi. Ha az
(O, e) sikra tiikrozziik az e-re illeszkeds egyik érintGsikot, akkor az e-re illeszkeds masik érintésikot kapjuk, mert a
tiikrozésnél e-nek és a gombnek a képe 6nmaga, érintGsik képe pedig érintGsik kell legyen. Ezért E; tiikorképe Ej,
tehat az By Fs = ¢’ egyenes merdleges az (O, e) sikra.

Ezért, ha f és g két olyan metsz6 egyenes, hogy O, f és g mind egy sikban vannak, akkor f’ és g’ egyméstol
kiilonbozdek, és mindketen merélegesek erre a sikra. Tehat ebben az esetben f’ és ¢’ parhuzamosak.

Ugyanezért, ha az (O, f) és (O, g) sikja egymastol kiilonbozs, f* és ¢ nem lehetnek parhuzamosak.

Megmutatjuk viszont,
hogy f’ és ¢ mindig egy sikban van.

Legyen f és g metszéspontja P, az f-re, illetve g-re illeszked6 két-két érintGsik és a gdmb k6z6s pontja pedig Fy, Fa,
(1 és Go. Ekkor a PFy, PFy, PG, és PG4 a gombhoz P-b6l huzott érintGegyenesek. Egy kiils6 pontbdl egy gombhoz
huzott érintGegyenesek érintési pontjai a gombon egy kort alkotnak, tehat egy sikban vannak. Azaz Fy, Fy, Gy és Ga
egy sikban van, vagyis f’ és ¢ is egy sikban van.

Osszefoglalva: f' és ¢’ mindig egy sikban van. Ha az (f, g) sik atmegy O-n, akkor f’ és ¢’ parhuzamos egyenesek,
ha pedig az (f, g) sik nem tartalmazza O-t, akkor f’ és g’ sziikségképpen metszik egymast,
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