
Vizsgáljuk meg, hogy egy tetsz®legesX pont körül forgatva AB-t, mekkora a keletkez® körgy¶r¶ területe. HaX-nek

AB felez® mer®legesére vonatkozó tükörképe X ′
, akkor a szimmetria miatt az X-hez és az X ′

-höz tartozó körgy¶r¶k

területe egyenl®. Ezért elegend® azokat a pontokat vizsgálnunk, amelyekre XA ≤ XB.

Legyen X-nek az AB egyenesen lév® mer®leges vetülete T , jelöljük a TB távolságot x-szel. Ha T az AB szakaszon

van, akkor x ≤ 1, és az X-hez tartozó körgy¶r¶ területe t(x) = XB2
· π −XT 2

· π = TB2
· π = x2π (1. ábra).

Ha T az AB szakaszon kívül van, akkor x > 1 és az X-hez tartozó körgy¶r¶ területe (2. ábra):

t(x) = XB2
· π −XA2

· π = (XT 2 + TB2) · π − (XT 2 + TA2)π == (TB2
− TA2)π =

(

x2
− (x − 1)2

)

π = (2x− 1)π.

Látható, hogy a körgy¶r¶ területe nem X-t®l, hanem 
sak annak az AB egyenesen lév® mer®leges vetületét®l függ. A

körgy¶r¶ területét leíró

t = x2, ha

1

2≤x≤1
, 2x-1,ha 1 < x

fggvnyszigoranmonotonn, ezrtktponthozakkorscsakakkortartozikugyanakkoraterletkrgyr, haugyanazaz

xrtktartozikhozzjuk.

Ezért a keresett pontok mértani helye � a bevezet®ben említett szimmetriát is felhasználva � a P -b®l az AB egye-

nesre bo
sátott mer®leges és ennek az AB felez® mer®legesére vonatkozó tükörképe. Ha a körlapot elfajuló körgy¶r¶nek

tekintjük, akkor a mértani helyet alkotó két egyenes és AB metszéspontjai is a halmazhoz tartoznak. Ha a körlapot

nem tekintjük körgy¶r¶nek, akkor ezt a két pontot el kell hagynunk a halmazból.

Frenkel Péter (Fazekas M. F®v. Gyak. Gimn., II. o.t.) dolgozata alapján
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