Jeloljiik a hasab csucsait A, B, C, D, E, F, G, H-val az 1. dbra szerint, és legyen H BD<t = 45°. Ekkor nyilvan
BHF< is 45°. Altalaban is a testatlo a végpontjain atmend parhuzamos lapok azon atlojaval, amely a testatlo vég-
pontjabol indul ki, mindig ugyanakkora szoget zar be. A négyzet oldalait tekinthetjiik egységnyinek, ekkor a négyzet
atloinak, igy a hasab oldaléleinek hossza is V2, a testatlo hossza 2, az oldallapok atléinak hossza /3 egység.

Elgszor szamitsuk ki a HB testatlonak az AC lapatloval bezart szogét. Mivel a két egyenes kitérs, hajlasszogiik
megegyezik azon két egyenes hajlasszogével, amelyet gy kapunk, hogy AC-t 6nmagaval parhuzamosan eltoljuk, mig
H B-t nem metszi. Messiik el a hasdbot az O kézéppontjan dtmend, alapsikkal parhuzamos sikkal. A sik az AFE élt az
M, a CG élt az N pontban metszi. Az M N szakasz parhuzamos AC-vel, és az O pontban metszi HB-t. Az MHNDB
négyszOg oldalai egyenld hossziak (a hasab egy csucsat az oldallapon vele szemkouztes él felez6pontjaval 6sszekotd
szakaszok), amib6l kovetkezik, hogy a négyszog atloi merdlegesek egymasra. A HB testatlo tehat az AC lapatloval
90°-0s szdget zar be.

Masodjara a

HBG<=AHB< = HBE<=BHC«

szogeket szamitjuk ki.

A keresett szogek mindegyike egy 2, 1, V3 egység oldalt haromszognek az 1 egységnyi oldallal szemben fekvé szoge
(2. dbra).

Koénnyd belatni, hogy egy ilyen haromszdg éppen a fele egy 2 egység oldali szabalyos haromszognek, amibdl
kovetkezik, hogy a keresett szog 30° (3. dbra).

A hatralevé ED, FC, GD, F A lapatlok ismét egyenls szogeket zarnak be H B-vel. Ezek kozill a HB és ED
egyenesek szogét szamitjuk ki. Toljuk el az ADH E sikot 6nmagaval parhuzamosan az EF' él felez6pontjaba (4. dbra).
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Ekkor E'D' || ED, E'D’ és HB metszéspontja O. Az OHE' haromszégben OH = 1, OE' = g, HE' hossza pedig

az EHE' derékszogt haromszogbol:
2
HE = /12 + (3) _V5

2 2
A HOE' haromszdgben irjuk fel a koszinusz tételt a HOE'< = 3 szogre.
2 2
()" - (4)

cos 8 = =

2.3 23’

ahonnan 3 =~ 73, 2°.
Osszegezve: a HB testatlo a BD és HF atlokkal 45°-o0s szoget, az AC és EG atlokkal 90°-os szoget, a BG, HA,
BE, HC atlokkal 30°-os szoget, az ED, FFC, GD, F A atlokkal 73, 2°-0s szoget zar be.
Méder Aron (Budapest, Tancsics M. Gimn., I. o.t.) dolgozata alapjan

H G







