Az F. 3026. feladatban'[ bebizonyitottuk, hogy a parabola fékuszan atmend tetszéleges hur végpontjaiban a pa-
rabolahoz huzott érinték merdlegesek egymasra, és metszéspontjuk a vezéregyenesen van. Megmutatjuk, hogy érvényes
ennek a tételnek a megforditasa is, éspedig: a parabola egymaésra mer6leges érintinek érintési pontjait 0sszekotd hur
atmegy a fokuszon.

Legyen a két érintési pont A és B, és ezekben a pontokban a parabolahoz huzott érint6k merélegesek (1. dbra). Az
A-ba htizott érinté messe a vezéregyenest a P pontban, az AF egyenes messe a paraboldt a B’-ben. A 3026. feladat
allitasa szerint B’-ben a parabolahoz htzott érint6 az AP érint6t P-ben metszi, és a két érinté meréleges egymasra.
Mivel a B-ben a parabolahoz hizott érints is merdleges AP-re, azért B = B’, ugyanis egy parabolanak nincsen két
egymassal parhuzamos érintGje. (Ez kovetkezik pl. abbol, hogy a masodfogu fiiggvények derivaltja szigorian monoton.)
Ezutan felhasznalhatjuk, hogy a két érinté érintési pontjait Osszek6ts szakasz dtmegy F-en, tovabba az érinték a
vezéregyenesen metszik egyméast, és merélegesek. A 2. dbra jeloléseit hasznilva AF = AD, és ismeretes, hogy az AP
érint6 felezi az FFAD szoget. Ezért ADPA = AFPA, amibdl kovetkezik, hogy AFP<t = 90°. Azt is lathatjuk, hogy
a® +b? = AB?, ezért a bizonyitandé allités:

(1) a’b? = ABS.

Az APBA kétszeres teriilete: 2t = a -b = AB - PF, amibél (2t)* = a*b* = AB*- PF*. Ennek és (1)-nek alapjan
az igazolando allitas igy irhato: AB* - PF* = AB®, azaz

PF? = AB.

Ennek igazolasahoz irjuk fel az ABP derékszogi haromszogben a magassagtételt: PF? = AF - FB. Mivel AB =
AF + FB, elég azt belatnunk, hogy
AF -FB= AF + FB.

(2) (AD —1)(BC —1) = 1.
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Legyen A, illetve B els6 koordinataja x1, ill. zo. Ekkor AD = Zw% +1,BC = Zx% + 1, hiszen a vezéregyenes egyenlete
y=—1. AD és BC igy kiszamitott kifejezéseit (2)-be helyettesitve a bizonyitando allitas:
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Az y = 1:1:2 fiiggvény derivaltja vy’ = 3% ezért az A pontba huzott érinté iranytangense 371, B pontbelié %2 A
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két érint6 merGleges, ezért 752 = —1. Ezt négyzetre emelve a bizonyitandé allitassal ekvivalens (3) egyenldséget

kapjuk.
Valko Benedek (Fazekes M. F6v. Gyak. Gimn., IV. o.t.)
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Megjegyzés. Hivatkoztunk az y = 1:1:2 fiiggvény derivaltjara, illetve iranytangensére. Elemi tton is megmutathato,

hogy az y = a - 2 egyenletii parabola z¢ pontbeli érint6jének iranytangense m = 2a - x. (Bizonyitasa megtalalhato
pl. Bogdan Zoltan: Matematikai feladatok — 6tletek — megoldasok c. kényv 43. oldalan.)
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