Fiiggessziik fel elGszor a haromszoget az A csicsaban rogzitett fonalra. A h, szakasz definiciojabol kovetkezik, hogy
hq > 84, ahol s, az a oldalhoz tartozo sulyvonal. Az 1. dbrdn a B és C csucsoknak a fonaltol vald tavolsaga BE,
illetve C'D. Hasznaljuk az abra tovabbi jeloléseit is, és tegyiik fel, hogy a < b < ¢. Mivel az AF = s, sulyvonal felezi
a haromszog teriiletét, BE = C'D, amit az abran z-szel jeloltiink. Feltettiik, hogy b < ¢, ezért 2> + AD? = bv* < ¢? =
22 + AE? tehat AD < AFE. Ez azt jelenti, hogy ha az A-bol induloé oldalak koziil ¢ a nagyobb, akkor

(1) 22+ h? =2

Ha a haromszoget B-ben, majd C-ben fiiggesztjiik fel, és az x-nek megfelel§ szerept szakaszok y, illetve z, akkor
hasonléan kapjuk, hogy

(2) Y+ hi =c? és 22+ h2 =b2
Ismeretes, hogy a haromszog barmelyik stulyvonala hogyan fejezhets ki az oldalakkal, pl.

5 202 +2¢% —a?
A

(lasd Geometriai feladatok gytdjteménye, IT. 292. feladat). A sulyvonalakrol sz6l6 formulakbol azonnal kévetkezik, hogy
ha a < b < ¢, akkor s, > sp > s.. Mivel a sdlyvonalak felezik a hdromszog teriiletét, t = s, - ¢ = sp -y = s¢ - 2, és igy

(3) r<y<z.

Az (1) és (2) Osszefiiggesbol h2 = ¢ — 22, hi = % —y?, h? = b* — 22, és ezekbdl (3) alapjan h, > hy > he.
Rozmdn Andrds (Szombathely, Nagy Lajos Gimn., III. o.t.)

Megjegyzés. A (2)-ben szerepld formulak szarmaztatasakor el6fordulhat, hogy a haromszoget a C' csucsdban rogzitett
fonalra fliggesztve B magasabban lesz, mint C' (2. dbra), de ez nem moédositja a megoldast.
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