Nyilvanvalo, hogy a gorbének csak egy pontja van a koordinatatengelyeken, az O origéd. Legyen P(z,y) a gorbének
egy olyan pontja, amelyik egyik koordinatatengelyen sincs rajta. Az O A-ra P-bdl allitott merdleges talppontja legyen
T. Ekkor OT = |z| és PT = |y|.

Az OPT, a BOP és az OAP haromszogek hasonlok, mert szogeik megegyeznek (mindharom haromszog hasonlo a
BOA haromszoghoz is). Ezért megfelels oldalaik aranya is egyenld:

opP PT 'y . OP OT |z

PB~OT Jaf =~ AP PT |y’
Ezekbél az egyenl6ségekbdsl kapjuk, hogy

|z]-OP =|y| - PB és |y| - OP = |x| - AP.
Szorozzuk meg az els6 egyenlGséget |z|-kel, a masodikat |y|-kel, és ezutan adjuk Gket Ossze:

(2 +y?)OP = |z -y| - (AP + PB).
Pitagorasz tétele szerint OP = \/m; feltételeink szerint AP + PB = AB = 1, ezeket behelyettesitve:
(2® +y?) Va2 + y? = |2yl

Ez pontosan akkor teljesiil, ha
(1) (3:2 + y2)3 — 22 ~y2-

Ezt az egyenletet az origd koordinatai is kielégitik, igy megmutattuk, hogy a keresett gérbének minden pontja rajta
van az (1) egyenletd gorbén.

Megmutatjuk, hogy ha egy Q pont koordinatai kielégitik az (1)
egyenletet, akkor az AB szakasznak van olyan helyzete, amelynél az origobol AB-re bocsatott mer6leges talppontja
éppen Q. Ha @ egyik koordinataja 0, akkor (1) miatt a masik is 0, az origé pedig nyilvan elgall talppontként, pl. akkor,
amikor A(1;0) és B(0;0). Ha Q(u;v), ahol u - v # 0, akkor legyen
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Ekkor AB hossza Pitagorasz tétele alapjan 1, és konnyen lathato, hogy OQ merGleges AB-re.
Ezzel megmutattuk, hogy a keresett gorbe egyenlete

(I2+y2)3 :a:2—|—y2.
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