Jeloljik a és b legnagyobb  koz0s — osztéjat A-val,  és  legyen a = a; - A,
b = by - A. Ekkor a legkisebb k6z0s tObbszoros A - ap - by, amirél meggy6zédhetiink a szamok primtényezds alak-

jat vizsgalva: ha a = p{* -p3? - -+ per b= pfl -p§2 ----- PP (a; >0, B; > 0), akkor
A= (a7 b) _ pllnin(au,@l) L .p:ﬂnin(amﬁr), [CL, b] _ p;nax(ahﬂl) _____ p;ﬂnax(a‘hﬁr)7
ay = py A por—min(anfr) g o pfimmintenf) B —min(ar 8y)
azZazZ ) .
A-ay-by = p<13t1+,31—m1n(a1>31) . .pgquﬁTfmln(aT,ﬁr) _ pl;nax(al,ﬂl) ..... pfrnax(amﬁr)7

hiszen tetsz6leges «, 8 esetén a + 8 — min(«, §) = max(q, ).
Az el6bbieket az egyenletbe helyettesitve és azt atalakitva:

A- aj - bl + A + A- ay + A b1 = Aa1 . Abl,A . (albl +a; + b1 + 1) =A- (Aalbl),A(al + 1)(b1 + 1) = A(Aalbl).

Vizsgaljuk meg elGszor az A = 0 esetet. Ha a # 0 és b # 0, akkor A # 0, igy a és b koziil valamelyik biztosan nulla.
Definici6 szerint (a,0) = a, ha a # 0, vagyis egyediil az a = b = 0 eset marad. A (0,0) szdmot nem szokés értelmezni;
ha mégis megtessziik, akkor (0,0) = 0 esetén az a = b = 0 szampar megoldas, mig (0,0) # 0 esetén nem. Mas kérdeés,
hogy a 0-t nem mindig tekintik természetes szamnak; mindenesetre sem az a = b = 0 hidnya, sem a megléte nem
befolyasolja a megoldas tovabbi (és egyben lényegi) részét (sem pedig a pontozast).

Feltehetjiik tehat, hogy A # 0, és ekkor egyszerisithetiink vele:

(1) ((1,1 + 1)(b1 + 1) = Aalbl.

Lathato, hogy az a; = 0, illetve b; = 0 esetek nem adnak megoldast, igy megengedett a kovetkezd atrendezés:

A— a1+1.b1—|—1.
aq bl
Mivel 1 < aq és 1 < by, azért
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ennek alapjan csak A = 2; 3; 4 lehetséges.
1. eset: A = 2. Ekkor (1)-et atrendezve

a1b1 + a1 + b1 +1= 2a1b1,
majd 2-t mindkét oldalhoz hozzaadva,
2:a1b1—a1—b1+1:(a1—1)(b1—1).

Ez csak ugy lehet, ha a; — 1 =1 és by — 1 = 2, vagy forditva. Az el6bbi esetén a; = 2, by = 3, azaz a = 4, b = 6; mig
a masiknal a = 6, b = 4.
2. eset: A = 3. Most (1)-b6l
3a1by = a1b; + a1 +b1+1,
2a1b1 —a1 — by — 1 =0,
4a1b1 — 2a1 — 201 — 2 =0,
(2a; — 1)(2by — 1) = 3.

Ekkor sziikségképpen 2a; — 1 = 3 és 2b; — 1 = 1, vagy forditva, amib6l a = 6, b = 3, illetve a = 3, b = 6 adddik.
3. eset: A = 4. Ekkor

4a1b1 = a1b1 + a1 + b1+ 1,
3a1by —a; — by —1=0,
9a1b; — 3a; — 3by —3 =0,
(3a; —1)(3b1 — 1) = 4.

Mivel 3a; — 1 =4 és 3b; — 1 = 1 nem lehetséges, igy 3a; — 1 =3b; — 1 =2, amib6l a = b = 4.
Ot szampart talaltunk, s konnyen ellenérizhets, hogy ezek mindegyike valoban jo is; a megoldasok tehéat:

(3;6), (4;6), (4;4), (654), (6;3).
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