Jeloljiik a paralelogramma csucsait A, B, C, D-vel, szogeit 2a-val és 25-val, oldalainak hosszat a-val és b-vel, a
szogfelezsk altal meghatéarozott négyszog csucsait pedig E, F, G, H-val. Feltehetjiik, hogy a > b (ha két szomszédos
oldal egyenld lenne, akkor a szogfelez6k nem hataroznak meg négyszoget, hanem egy pontban metszenék egymast).

Tudjuk, hogy 2a.+ 28 = 180°, mert a paralelogramma szomszédos szogeinek Osszege 180°. Az AFE D haromszégben

AED< = 180° — (EAD< + EDA<) = 180° — (a + ) = 90°.

Ezért HEF< = AED< = 90°. Ugyanigy lathatjuk be, hogy az EFGH négyszog tobbi szdge is derékszog, tehat a
négyszog téglalap. E a D-bol és az A-bol induld szoglelezdk metszéspontja, ezért egyenls tavolsagra van a CD a DA
és az AB egyenesektsl. Tehat E rajta van a paralelogramma AB-vel és C D-vel parhuzamos kézépvonalan. Ugyanigy
belathato, hogy G is rajta van ezen a kozépvonalon, tehat EG || C'D; tovabba FH || AD.

Legyen M az A-bol indul6 szogfelezé és C'D metszéspontja. Az AM D haromszog egyenls szara, mert a D-bél
indul6 szogfelezGje mersleges AM-re. Ezért DM = b, igy CM = CD — MD =a —b. Mivel EM || GC és EG || CM,
azért az EFGCM négyszog paralelogramma, tehat EG = CM = a — b. Tudjuk, hogy a téglalap atléi egyenléek, igy
FH=FEG=a-—b.

A téglalap teriiletét kiszamithatjuk atloinak hosszabol és azok szogébdl:
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TercH = §EG -FH -sin2a = 5((1 — b)%sin 20v.
A paralelogramma teriilete az ismert képlet alapjan:
Tapcp = AB-AD -sin2a =a - b - sin2a.

Feltételiink szerint 3Tercy = Tapcp, vagyis
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a-b-sin2a=3- 5(@—1)) - 8in 2av.

Rendezve:

2ab = 3a® — 6ab + 3b7,
azaz:

3(9)2—8%+3:0.

Ebbél a megoldéképlet alapjan kapjuk, hogy:

_4 ig\ﬁ ~ 2,215.

S

5

4
Mivel a > b, csak a + jo megoldas (a ennek a reciproka).
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Tehat a paralelogramma hosszabbik oldala -szorosa a rovidebbik oldalnak.
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