A feladatnak nyilvan csak akkor van értelme, ha sem A, sem B nem esik a kor belsejébe. Ha A és B egyike sincs
rajta a korvonalon, akkor az allitas igaz, egyébként pedig nem. Ha ugyanis A a korvonalon, B pedig a kordn kiviil
van, akkor a = 0, b > AB, tehat a + b > AB, viszont az AB szakasznak van k6z0s pontja k-val, igy ebben az esetben
az allitds nem igaz (1. dbra).

Ha A is és B is a koron kiviil helyezkedik el, akkor a kovetkezé harom esetet kell megvizsgalnunk:

())AB  k-n kiviil helyezkedik el,

(ii)AB egy E pontban érinti k-t,

(iii) AB metszi k-t.

A feladat allitasa az, hogy az (i) esetben a + b > AB, mig a méasik két esetben a + b < AB. Mindharom esetben
igaz, hogy az A-bol, illetve B-bdl k-hoz hizhato két-két érintGszakasz egyenls hossza, ezért mindig elegends azt az
érintGszakaszt vizsgalnunk, amelyik szdmunkra ,kedvez6bb” elhelyezkedésd.

Az (i) esetben feltehetjiik, hogy a két érintGegyenes koziil az egyik elvalasztja AB-t és k-t (tehat a kor, illetve
a szakasz az érintGegyenes két kiilonboz6 oldalara esik), a maésik pedig nem. Abrankon az A-bol hizott érintd az
elvalaszto. Ekkor a két érintGegyenes C' metszéspontja a B-bdl huzott érintGszakasz belsd pontja lesz, de az A-bol
htizottnak nem. A pontok a 2. dbrdn lathatéo modon fognak elhelyezkedni. Az &bra jeloléseit hasznalva:

a+b=AEs+BEp=AE,+CEp+CB=AE,4+CEA+CB =AC+ CB.

Viszont a haromszog-egyenl6tlenség miatt AC' + CB > AB, tehat ebben az esetben igaz a feladat allitasa.

A (ii) esetben (8. dbra) a +b= AFE + EB = AB, vagyis ekkor nyilvan igaz az allitas.

A (iii) esetben azokat az érintSket rajzoljuk meg, amelyek érintési pontjait AB elvélasztja a k kor O kozéppontjatol
(4. dbra). Legyen az E40, illetve az FpO sugarnak az AB-vel valé metszéspontja M4, illetve Mp. Ekkor az A, My,
Mp, B pontok ebben a sorrendben helyezkednek el — M4 és Mp esetleg egybeesik, ha O rajta van AB-n —, ezért
a+b< AM4+ MpB < AB.

Ezzel belattuk, hogy a feladat allitdsa pontosan akkor igaz, ha A is és B is a koron kiviil helyezkedik el.

Nyul Gabor (Debrecen, Fazekas M. Gimn., I. o.t.) dolgozata alapjan
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