Megmutatjuk, hogy egy szabalyos hatszog pontosan akkor bonthaté fel n egyenls teriiletd paralelogrammaéra, ha
n oszthaté 3-mal.

A feltétel elégséges. Ha ui. n 3-mal oszthatd, akkor egy szabalyos hatszog a kozéppontjabol a méasodszomszédos
csucsaihoz huzott szakaszokkal 3 olyan egybevagd paralelogramméara bomlik, amelyek mindegyike tovabb oszthato
n/3-n/3 darab egybevago paralelogrammara, és ezzel végiil is a hatszog n darab egybevago (és ezért egyenld teriileti)
paralelogrammara bomlik.
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Megmutatjuk, hogy a feltétel sziikséges is. Tegyiik fel el6szor, hogy a szabalyos hatszoget tetsz6legesen osztottuk

fel véges sok paralelogrammara. Tekintsiik a felosztas valamelyik P paralelogrammajanak egy a oldalat. A P-hez az
a-ban néhany masik paralelogramma kapcsolodik, ezeknek a-val parhuzamos oldalaihoz pedig djabbak és tjabbak,
és ezt a sort folytathatjuk egészen addig, amig el nem jutunk a hatszog valamelyik oldaldhoz. Mivel a szamba vett
paralelogrammak sorra az a-val parhuzamos oldalaikban kapcsolodtak egymashoz, azért a sor végét jelenté hatszog-
oldalnak is parhuzamosnak kell lennie a-val. Igy belattuk, hogy a felosztasban szerepls paralelogrammak mindegyik
oldala parhuzamos valamelyik hatszogoldallal. A hatszog oldalai 3 irdnyt hataroznak meg, ezeket a tovabbiakban 1-,
2-, ill. 3-irdnynak nevezziik. Tekintsiik a hatszog valamelyik 1-irdnyd oldalat, és szinezziik ki az ehhez kapcsol6do
paralelogrammakat. A kiszinezett paralelogrammékhoz 1-iranyu oldalaikon keresztiil ajabb és ujabb paralelogrammak
kapcsolédnak, amelyeket ugyancsak szinezziink ki. Ezt az eljarast ismételjiik mindaddig, amig el nem érjiik a hatszog
maésik l-irdnyd oldalat. A kiszinezett paralelogrammék ekkor egy S; savot alkotnak. Hasonldéan kapjuk az Ss, ill. Ss
savot, amelyek végein a hatszog 2-, ill. 3-iranyu oldalai vannak. A tovabbiakban nevezziink egy paralelogrammat ij-
paralelogrammaénak, ha annak oldalai az - és a j-irdnyt hatarozzédk meg; az ij-paralelogrammak osszteriilete legyen
t;;. Lattuk, hogy a felbontasban minden paralelogramma 12-, 23- vagy 31-paraleolgramma, tehat pl. az S; siv teriilete
t12 + t31. Messiik most el az Si-et tetszéleges 1-irdnyu egyenessel. Ekkor az egyenesnek a savba esG szakaszai egy, a
hatszog oldalaval megegyez6 hossztusagu szakaszt alkotnak, ui. a szakaszokat a savbeli paralelogrammakon keresztiil a
hatszog barmelyik 1-irdnyt oldalaba eltolhatjuk tgy, hogy az eltolt példanyok egyméashoz a végpontokban kapcsolédva
ezt az oldalt adjak ki. Ha most az Si-et a benne szerepl paralelogrammék 1-irdnyu oldalegyeneseivel felszeleteljiik
kisebb savokra, akkor el6z6 megallapitdsunk értelmében a kisebb savok Osszteriilete megegyezik a hatszog két 1-irdnyt
oldala altal kifeszitett paralelogrammanak a teriiletével. Hasonl6 mondhato el az Ss és az S3 savrol is, mindebbdl pedig
az kovetkezik, hogy S7, Se és Ss teriilete megegyezik:

ti2 + t31 = tag + t12 = 131 + to3,



azaz
t12 = t23 = t31.

Most mar igen egyszeriien megkapjuk a megoldas elején megfogalmazott feltétel sziikségességét, ha ui. a hatszoget
n darab egyenl§ teriiletd paralelogrammaéra bontjuk fel, akkor az utobbi egyenlGség azt jelenti, hogy az 12-, 23-, ill.
31-paralelogrammak szama egyenld, vagyis n (3 egyenls szam Osszegeként) 3-mal oszthato.

Megjegyzések. 1. Csornyei Marianna (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn.) kiemelte azt a megoldasunkbol is kiolvas-
haté megallapitast, hogy barhogyan is osztunk fel egy szabalyos hatszoget (véges sok) paralelogrammara, azokbol
kivalaszthato néhany, amelyek Osszteriilete harmada a hatszog teriiletének.

2. A megoldasban hasznalt modszerrel az is megmutathato, hogy ha egy konvex sokszog felbonthatd véges sok para-
lelogrammara, akkor a sokszog szilikségszertien kézéppontosan szimmetrikus is, hiszen oldalai paronként parhuzamosak
és egyenl$ hossziak.



