Az egyszertiség kedvéért feltessziik, hogy a feladatban és a megoldasban szerepl$ intervallumok zartak — ez nem
megy az altalanossag rovasara.

a) Egy intervallum ,dagasztasan” értsiik azt a miveletet, hogy az intervallumot bal végpontjabol a kétszeresére
nagyitjuk. Konnyen lathato, hogy a dagasztas monoton abban az értelemben, hogy megérzi a tartalmazas kapcsolatot.
Tekintsiik a feladatbeli I;-k bal oldali felei altal lefedett teriiletet. Ez a teriilet el6all pAronként diszjunkt intervallumok,
un. komponensek egyesitéseként. (A komponensekre bontés valojaban egyértelmd, de erre nem lesz sziikségiink.) Egy
ilyen komponens a megoldas elején tett megéllapodas folytdn vagy teljesen tartalmazza egy I; bal oldali felét, vagy
diszjunkt téle. Ezért, és a monotonitds miatt a komponens dagasztott képe magéba foglalja mindazokat az I;-ket,
amelyek bal oldali felei 6t alkotjak. A dagasztott komponensek tehat Gsszességében lefedik az I-t, hiszen egyesitésiik
az Osszes I;-t tartalmazza (az egyesités valojaban meg is egyezik az I-vel). Ebbdl az is kovetkezik, hogy a dagasztott
komponensek 6sszhossza legalabb akkora, mint az I intervallumé — ami éppen a bizonyitandé allitas, hiszen a dagasztas
minden intervallum hosszat megkétszerezi.

b) Hasonloképpen jarunk el, mint az a) esetben, csak most egy intervallum dagasztasanak azt a miiveletet nevez-
ziik, hogy az intervallumot kdzéppontjabol a haromszorosara nagyitjuk. A dagasztds most is monoton, és az I;-kbdl
kivalaszott bal és jobb felek olyan komponenseket hataroznak meg (egyértelmien), amelyeket feldagasztva egy I-t fedd
intervallum-rendszert kapunk (ellenben most nem igaz altaldban, hogy a rendszer egyesitése éppen az I). A dagasztott
komponensek 0sszhossza tehat legalabb akkora, mint az I intervallumé — és ezt kellett igazolnunk, hiszen a dagasztas
az intervallumok hosszat most meghéromszorozza.
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Megjegyzés. A feladatbeli allitasok élesek, és a megoldasbol az is kiolvashato, hogy mely rendszerekre nem javithatok
a becslések.



