I. megoldas. A szamtani és mértani kozép kozotti egyenlGtlenség szerint

k2 _ k2
kv/zr — k2 = /K2 (zp, — k2) < % - %’“ (1 <k <n egész),

és egyenlGség pontosan akkor all, ha k% = (x), — k?), azaz x;, = 2k*. Ha ezeket az egyenlGtlenségeket Gsszeadjuk, azt
kapjuk, hogy

\/$1—12—|—2\/I‘2—22—|——|—n /7xn_n2§$1+$2+~..+f13n
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és egyenlség csak akkor all, ha minden k-ra x;, = 2k
A megoldas tehat: 1 = 2, 20 =8, 23 = 18, ..., z,, = 2n°.

II. megoldas. Irjuk fel a Cauchy-Schwarz egyenlétlenséget az 1, 2, ..., n, illetve m, e \/m
szamokra, majd alkalmazzuk a szadmtani és mértani kézép kozotti egyenlStlenséget:
e — 1242w — 22+ 40z, —n? <
<VIE2+2 4 02 /(2 —12) + - + (2, —n?) =
=2+ )4 Fx,— (124 +n2)) <
< (12+-~-+n2)+(x1+~-~+xn—12—-~-—n2) l’1+"'+33n'
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EgyenlGség az els6 esetben akkor all, ha
\/x1—12 : \/3:2—22 ootV —n2=1:2: ... n,

azaz valamilyen valos ¢ szamra \/x), — k2 = ck. A méasodik esetben pedig az az egyenldség feltétele, hogy 124 - - +n? =
T+ Fx, — 12— —n? azaz

$1+"'+In:2(12+"'+n2),
Behelyettesitve x; helyére (ck)? + k? = (¢ + 1)k>-et:
(¢ + 1A% 4o +n%) =2(1% 4 - +n?),

vagyis ¢ +1=2.
Mindez egyiitt azt jelenti, hogy egyenlGség pontosan akkor all, ha x), = 2k? minden k-ra.
Valké Benedek (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., III. o.t.)



