I. megoldas. Szamitsuk ki a sorozat els6 néhany elemét:
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Tehat a7 = a1. Mivel a rekurzié minden elemet az el6zével definidl az indextdl fiiggetleniil, innen kezdve a sorozat
periodikus: a,+¢ = a, tetszbleges n pozitiv egészre.
Gombos Laszlo (Zalaegerszeg, Zrinyi M. Gimn., IV. o.t.)

II. megoldas. A sorozat rekurzidja hasonlit a kotangens-fiiggvény addicids tételére:

ctgrctgy — 1

t = .
cte(z +y) ctgx + ctgy

Legyen o olyan valos szam, amelyre ctg v = v/2. Azt allitjuk, hogy minden n-re

™

an:ctg(a—i—(n—l)G).

(Mivel —v/2 nem azonos Z, 56 6 o egyikének kotangensével sem, a jobb oldal mindig értelmes.)

Ha n =1, akkor allitAsunk « valasztasa miatt igaz. Ha pedig
an = ctg (a+ (n— 1)%) ,

akkor

V3a, -1  ctgfetg(a+(n—1)F) -1
an +/3 ctg(a+(n—1)Z) +ctgZ

Ant1 = == ctg((a—i—(n—l)%)—i—g) = ctg (a—i—n%).

Az allitasunk tehat igaz.
Az (a,) sorozat periodikussiga ezutan a kotangens-fliggvény periodikussagabol kovetkezik. Mivel a kotangens-
fiiggvénynek 7 a periédusa,

s

(nye = Ctg (OH— (n+5)%) = ctg (a+ (n— 1)6 +7r) = ctg (a+ (n— 1)%) = ap.

Koblinger Egmont (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., III. o.t.)
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Megjegyzés. Ha ag-nak barmilyen, 0-t6l, +4/3-t61 és :l:%—tél kiilonb0z6 szamot valasztunk, a sorozat periodikus

lesz. Ez mindkét megoldas modszerével igazolhato.



