Jeloljiik az A, B, C pontok S-en 1évé merdleges vetiiletét A, B', C'-vel. Ha P eleget tesz a feltételeknek, és
kiilonbozik az A’, B', C' pontoktol, akkor APA'<x = BPB'<x = CPC’«, vagyis az APA’, BPB' és CPC' derékszogi
haromszodgek hasonldak. Ezért
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Ismert, hogy azon pontok halmaza a sikban, amelyeknek két rogzitett ponttol mért tavolsdganak ardnya e, egy egyenes,
ha e = 1 (a két rogzitett pont altal meghatéarozott szakasz felez6merdlegese); illetve egy kor, ha e # 1 (a két rogzitett
ponthoz és e-hez tartozd Apolloniusz-kor).




Tehat ha A’, B’ és C’ harom kiilénb6z6 pont, akkor P nyilvan egyikiikkel sem eshet egybe, S-nek A’, B’ és C’-t6l
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kiilonbo6z6 pontjai koziil pedig 2, 1 vagy 0 tesz eleget a feltételeknek, attol fliggden, hogy az 55 és az Yol aranyokhoz

és az (A', B'), illetve (A’, C") pontparokhoz tartozé Apolléniusz-koroknek vagy szakaszfelezé merdlegeseknek hany
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k6z6s pontjuk van. (Ha valamely P pontra (1) és (2) teljesiil, akkor az ezekbdl kovetkezs i mltelel is teljesiil, tehat

P rajta van a (B, C) pontparhoz tartozo6 koron van egyenesen is.) Ha A’ = B’ = C’, akkor S minden pontja jo, ha A,



B és C S-t6l valo tavolsagai egyenlsk (ekkor a pontok koziil legalabb ketts egybeesik); mig ha e tavolsagok kozt van

legalabb két kiilonboz6, akkor csak a P = A’ = B’ = C’ pont j6. Végiil ha A’ B’ és C’ koziil ketts — feltehetjiik, hogy

A’ és B’ — egybeesik, a harmadik pedig ettl kiilonbdzs, akkor nincs megfelel§ pont, ha A és B S-t6l valo tavolsaga
!/

nem egyenld; ha pedig ez a két tavolsag egyenls, akkor a megfelel pontok az ol ardnyhoz és az (A’, C") pontpérhoz

tartozo kort vagy egyenest alkotjak.



