a) Hogy a k, I, m szamokat mint az A, B és C szamok fiiggvényeit fejezhessiik ki, irjuk a

-1
(1) k% +lx+m
kifejezést is
(2) Az + Bz +C
alakban. (1)-re rendezve igy irhato:
2 (1-3)
—z°+ (- < |z +m,
2
hol most mar
k_ A l— k_ B és m=C
2 7 2 -
és innen k
k=2A, l:B—|—§:(A—|—B), m=C;

ezen értékeket (1)-be helyettesitve (2)-t a kovetkezd modon allithatjuk el6 (1) alakjaban:

@+(A+B)x+c.

b) Ha (2) z-nek minden értékénél egész szam, akkor x = 0,1, —1 esetében is, azaz az
Ny =C, No=A+B+C és Ns=A-B+C
szamok mind egészek, valamint tehat az
Ny — Ny = A+ B, Ns—N,=A-B
szamok is és ezek Osszege meg kiilonbsége: 24 és 2B is. Valoban sziikséges tehat, hogy
k=2A, l=A+B és m=C

egész szamok legyenek. Hogy ezen szamok egész volta egyszersmind elegendd is ahhoz, hogy (2) mindig egész legyen,
azt a kovetkezd modon bizonyithatjuk be. Ha A és B egész szam, vilagos, hogy (2) z-nek minden egész szamu értékénél
egész szam, ha A és B egyike nem egész, akkor a mésik sem lehet egész, mert kiilonben A+ B nem lehetne egész szam,
igy tehat ez esetben mindketts egy paratlan szam felével egyenld, minthogy és 2A és 2B egész szam, (2) alakja ekkor
a kovetkezs:

204+1 5 28+1 22+
xr° + ,
2 2 2
mely szintén mindig egész, mert ha x paros, z° is az, ha meg péaratlan, z° is paratlan, osszegiik 2 4+ = tehat mindig
paros; ax? + fz + C pedig a feltétel szerint mindig egész szam.

x4+ C=az?+pz+C+

(Kdnig Dénes, Budapest.)
(A IX. tanuléversenyen az elsd dijjal jutalmazott dolgozat.)
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