Legyenek az ABC haromszognek az A és B cstcsabol kiindulé sulyvonalai merélegesek egymasra. Igy kozos pont-
jukbol, az S sulypontbol az AB oldalt derékszogben latjuk, S rajta van az AB atmérdji Thalész-kor keriiletén, tehat
S-nek az AB = c oldal C) felezépontjatol valo tavolsaga egyenls az oldal felével: SC; = AB/2. Es mivel S harmadolja
a C1C sulyvonalat, azért C;C = 3AB/2, vagyis C rajta van a C; koriili s, = 3¢/2 sugara korén. — Meggondolasunk
megfordithato, a feltétel tehat nemcsak sziikséges, hanem elégséges is.

A CCy = s, stulyvonal barmely haromszogben egyszerten kifejezheté a harom oldallal, igy az elgbbi helyzetfel-
tételt atalakithatjuk a haromszog oldalai kozti méretes feltételle. Legyen C' tiikorképe Ci-re C*, ekkor a CAC*B
paralelogramma atléi és oldalai kozott fennall{]

CC*? + AB? = AC? + CB%? + BC*? + C* A2,
48% 4+ % = 2a® + 2b%.
Ez esetiinkben a feltétel a talalt 2s. = 3¢ alakja alapjan igy specializélédik:
(1) 5¢2 = a® + b,
és ez ugyancsak sziikséges és elegends az a, b, ¢ oldalakkal meghatarozott haromszog a és b oldalaihoz tartoz6 silyvo-
nalak merélegességéhez.

Megjegyzés. Abbol, hogy a vizsgalt haromszogekben C' rajta van a Cy koriili 3¢/2 = 3- ACy = 3BC sugart koron,
kovetkezik, hogy a tovabbi két oldal nagységra nézve c és 2c kozé esik: ¢ < a, b < 2¢, hiszen a kornek az AB egyenesen
levs, A-hoz legktzelebbi B’ és A-tol legtavolabbi A’ pontjara B'’A = AB = BA' = ¢, AA' = 2¢, és ha C egybeesnék
B’-vel, A’-vel, akkor mar nem jonne létre valodi haromszog.

Mégsem kell a talalt (1) feltétel melle még azt is kikotniink, hogy ¢ a haromszog legrévidebb oldala legyen. Ha
ugyanis pl. a = ¥¢ lenne, ahol 0 < ¢ < 1 akkor (1)-bdl

b2 = (5— 192)02 > 4¢?, b > 2c,

és ekkor a, b, c oldalakkal nem szerkeszthetd haromszog, mert nem teljesiil a haromszog-egyenlGtlenség, hiszen b > a+c.

LA felhasznalt segédtételt Ggy kapjuk, hogy Pitagorasz tételét alkalmazzuk a CC*Co, ABBgy, ACCo, BC* By derékszdgii haromszdgekre,
ahol By, Cy a B, C csucs vetiilete az AC™ egyenesen.



