Ha megvizsgalunk néhany természetes szamot, az a sejtésiink tamad, hogy a hanyadosok kozott 9/81 = 1/9 a
legkisebb. A tovabbiakban ezt a sejtésiinket igazoljuk.

Az egyjegyti szamokra a kérdéses hanyados n/n? = 1/n, ezek kozott valoban a legkisebb az 1/9.

Ha most az n szam legalabb kétjegyt és tizes szdmrendszerbeli alakja agag—1 ...a1a9 (ar # 0, k > 1), akkor azt
kell igazolnunk, hogy
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azonos atalakitasok utan
ar(9-10% —ag) + ap_1(9- 101 —ap_1) + ...+ ao(9 — ag) > 0.

Mivel ag,...,ar mind 0 és 9 kozé es6 szamjegyek, ezért a bal oldal mindegyik tagja nem-negativ, elsé tagja pedig
ar, # 0 és k > 1 miatt pozitiv; tehat a kérdéses egyenltlenség is fennall.
Igy valoban 1/9 a legkisebb a hanyadosok kozott.

Bogndr Gabriella (Miskolc, Foldes F. Gimn., IL. o. t.)

Megjegyzés. A feladat szovegében némelyek szdméra furcsdnak tlinhet ez a rész: ,van-e az igy kapott hanyadosok
kozott legkisebb”, hiszen megszoktuk, hogy megadott szdmok kozott mindig van legkisebb. Ez azonban korant sincs
mindig igy. Példaul nincs legkisebb az egész szamok, a racionéalis szdmok vagy akar a valos szdmok kozott. De nincs
legkisebb pozitiv racionalis szam sem: minden g pozitiv racionalis szamnél g/2 kisebb és szintén pozitiv racionalis
szam. Ugyanugy, ha vessziik, gondolatban minden természetes szam reciprokat, akkor az igy ad6dé hanyadosok kozott
sem lesz legkisebb. Nem volt tehét felesleges dvatossag a kérdésbe ezt a részt beszirni.

De mikor tudjuk biztosan, hogy bizonyos szdmok kozott van-e legkisebb, mi az, ami megmondja, hogy szamok
egy csoportjaban, halmazdban mikor van feltétleniil legkisebb elem? Nos, ezt a halmaz elemeinek szama, a halmaz
szamossaga mutatja meg. Ha a halmazban véges sok szadm van, azaz a szadmokat le tudjuk szadmlalni, meg tudjuk
mondani, hany darab szam van a halmazban (tiz, szaz stb.), akkor a halmazban szerepls szamok kozott feltétlentil
van legkisebb (és legnagyobb is). Ha azonban a halmazban végtelen sok szam van, akkor lehetséges ugyan, hogy van
a szamok ko6zott legkisebb (mint példankban), de az nem biztos.

Fel szeretnénk hivni a figyelmet arra, hogy a matematikiban a végtelen sz6t mindig nem véges értelemben hasz-
naljuk. A fenti példaban egy halmaz véges, ha az 6t alkotd szamokat le tudjuk szdmolni, meg tudjuk mondani, hany
darabbdl all a halmaz. Egy halmaz végtelen, ha alkotéelemeit nem tudjuk leszamlalni, mint példaul az egész vagy valos
szamok esetében.



