I. megoldas. Tegyiik fel, hogy van megoldasa a feladatnak, és jeloljiikk a szelének a korokkel valé egymads utani
metszéspontjait rendre A, B, C, D bettivel. Eszerint A és D a nagyobbik korén, k-n vannak, B és C a kisebbik koron,
ko-on, és AB = BC' = CD = AD/3. Legyen még koreink kozos kozéppontja O és OA =r, OB = ro(< r).

Ha talaltunk egy megfelels s szel6t, és ennek O-t6l mért tavolsaga d(< rp), akkor s-et O koriil forgatva nyilvanvaldéan
minden helyzetében megfelel, vagyis az O koriili, d sugart kor minden érintGje megoldasa a feladatnak — és mas
megoldas nincs is. (Lehet az is, hogy d = 0, vagyis a szel6 atmegy O-n.) Ezért a szel6nek az egyik koron levs egyik
metszéspontjat szabadon megvalaszthatjuk.

Valasszuk meg ko-on B helyzetét. Ekkor A a C-nek B-re vonatkozo tiikorképe, igy A rajta van kg-nak B-re
vonatkozé kp tiikorképén is, tehat A k6z0s pontja k-nak és ki-nek. Ezzel mindjart eljardst is kaptunk A kijelolésére,
és ekkor a keresett szel6 az AB egyenes.

Az AB egyenes valoban megfelel. Ugyanis még egyszer metszi k és ko mindegyikét: k-t egy D pontban azért, mert
az egyenes B pontja a k-ra nézve belsd pont, ko-t pedig azért, mert A-nak — mint k; egy pontjanak — a B-re valo C
tiikorképe a kg-on van és BA > 0 miatt BC = BA > 0. Végill D az A-nak tiikorképe a BC hur felez6 merGlegesére,
hiszen ez a k-nak és ko-nak k6z6s szimmetriatengelye, tehat DC = AB = BC.

A k és k1 korok kozos pontjainak szama 2, 1 vagy 0 aszerint, hogy k1-nek O-t6l legtavolabbi T' pontja kiviil van k-n,
vagy éppen raesik — azaz k; beliilrdl érinti k-t —, illetve ha T a k belsejében adodik. Mivel nyilvanvaléan OT = 3ry,
azért a megoldhatosag feltétele 3rg > r. EgyenlGség esetén a szel§ dtmegy O-n. Ha k-nak és kj-nek 2 k6z6s pontja
van, a belgliik adodo két szelSre nézve a fenti d korsugar egyezs, tehat nem vezetnek kiilonb6z6 hosszusagu szelSkre.
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Megjegyzések. 1. Ugyanezt a megoldast mondhatjuk igy is: C-t — mint A képét — kimetszi kg bol k-nak B-re
vonatkoz6 ko titkorképe (ami persze koncentrikus k;-gyel).

2. Hasonl6sagi transzforméacioval tobbféleképpen is megoldhatjuk a feladatot az A, B, C', D pontok kozti tavolsagok
egyszeri aranyai alapjan. (Tulajdonképpen az eddigi két tiikrozés is ilyen, a nagyitasi ardny 1 volt.)

Egy ilyet irunk le a szel6 k-n lev6 A pontjanak megvalasztasabol kiindulva. Ekkor AC : AB = 2 alapjan C-t
kimetszi kg bol maganak kg nak A-bol mint centrumbol, a 2-szeresére nagyitott ks képe és a szel6 az AC egyenes.

II. megoldas. TetszetGs, egészen egyszerid ismereteket felhasznalé megoldas a kovetkezs. Legyen k-nak a meg-
valasztott A-val atellenes pontja E és az AFE atmér6t harmadolé pontok L és M. Ekkor BL és CM parhuzamosak
DE-vel, tehat merdlegesek a keresett hurra. Igy O-t kimetszi ko-bol az AM atmeérs folotti k* Thalész-kor (amelynek
kézéppontja L).

k* csak akkor metszi ko-t, ha M nincs kiviil a kg-on, vagyis ha
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a kovetelmény azonos a fentivel.
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III. megoldas (véazlat). Legyen a BC, AD hurok kozos felez6pontja F, és OF = d, BF = h, tehat BC' = 2h,
AD = 6h. Az OF B és OF A derékszogi haromszogekbdl
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Ezek alapjan akar h, akar d hossza, megfelels derékszogi haromszogek és négyzetek felhasznalasaval megszerkeszthetd,
és a mar ismert feltételek is kiadodnak.



