I. megoldas. Bizonyitanunk kell, hogy
(1) (a"bc®)? > (abe) @+t

A jobb oldalon allo porzitiv kifejezéssel osztva az egyenlGtlenség mindkét oldalat, majd atrendezve, a bizonyitando

egyenl6tlenség a kovetkezSbe megy at:
a—b a—c b—c
(&) ()" (b) -1,
b c c -

A bal oldalon all6 szorzat mindharom tényezGje legalabb 1. Példaul az els6 azért, mert ha a > b, akkor (a/ b)aib egy
egynél nagyobb szadm pozitiv kitevés hatvanya, tehat maga is 1-nél nagyobb; ha a = b ugy a hatvany értéke 1; ha
a < b, akkor (a/ b)a_b egy egynél kisebb szadm negativ kitevGs hatvanya, tehat ismét csak 1-nél nagyobb.
Igy a harom 1-nél nem kisebb szam szorzata is legalabb 1 lesz. Egyenléség csak akkor all fenn, ha mindharom
tényez6 1, azaz ha a =b =c.
Révész Sz. Gyorgy (Budapest, I. Istvan Gimn., IIL o. t.)

Megjegyzések. 1. A megoldas soran nem hasznaltuk ki, hogy a, b, ¢ egészek, csak annyit, hogy pozitivak. Igy
tetsz6leges pozitiv a, b, ¢ mellett érvényes (1).
2. A megoldas otletét felhasznalva kapjuk az aq, ae, ..., a, pozitiv szdmokra, hogy

ay—az ay—as a1 —an az—as An—1—0an
a1 ai a1 as an—1
bl (& (e (2 >1,
a2 as Qnp ag Qnp

amibdl atalakitasok utan az

ay

(a 5°

cay? - .ooal)" > (arag. . a,) OO

n

egyenl6tlenséget nyerjiik.

Révész Sz. Gydrgy

IL. megoldas. A bizonyitandé allitds nem valtozik, ha a benne szerepld a, b, ¢ betiiket tetszés szerint felcseréljik.
(Ezt a tényt ugy fejezziik ki, hogy a bizonyitandé egyenlStlenség szimmetrikus a benne szerepls valtozokra.) Cseréljiik
fel a bettiket ugy, hogy az a > b > ¢ egyenl6tlenség fennalljon (ezt nyilvan megtehetjiik példaul tgy, hogy eldszor a
legnagyobbat cseréljik ki a-val, azutan a maradék kett6t egymaéssal felcseréljiik, ha még sziikséges). A bizonyitando

a3ab3bc'3>c Z aa+b+cba+b+cca+b+c

egyenl6tlenség mindkét oldalan 3a + 3b + 3c szam szorzata all, és e szorzatokban néhany a-val egyenls tényezGt b-vel
egyenls tényezok kovetnek, majd c-vel egyenls tényezsk zarjak a sort. A kiilonbség csak az, hogy

3a>a+b+c¢
miatt a jobb oldalon hamarabb talalkozunk az a-val egyenlé tényezSk utan az elsé b-vel egyenls tényezével, és
3a+3b>2(a+b+c)

miatt az els6 ¢ is hamarabb 1ép fel a jobb oldalon, mint a balon. Tehat a jobb oldalon all6 szorzat tényez6i rendre
kisebbek, mint a bal oldali szorzat megfelel§ tényez&je, esetleg egyenlGek vele, igy a jobb oldalon az egész szorzat
kisebb, mint a hal oldalon &ll6 szorzat, esetleg egyenls vele.



