I. megoldas. 1. Legyen az ABC haromszog AB oldala az adott e ellipszis nagytengelye, C csucsa az e; tetszdleges
pontja, A és B kivételével, és a haromszog magassédgpontja M. Ekkor a C'M magassagvonal az AB egyenest egy az A
és B kozti Cy pontban metszi, CACy és CBCy hegyesszogek. Jeloljiikk k-val az AB = 2a szakasz mint atmérs folotti
Thalész-kort, D-vel k-nak a CyC félegyenesen levs pontjat és 2b-vel ellipszisiink kistengelyének hosszat. Ekkor minden
egyes C pont a bel6le szarmaztatott D-nek a képe abban a mer6leges affinitasban (6sszenyoméasban), melynek tengelye
az. AB egyenes, ardnyszama a b/a = A szam, amelyre 0 < A < 1.

Mivel M A1 BC, azért az M ACy és BC'Cy szogek — mint meréleges szaru hegyesszogek — egyenlSk; masrészt nyilvan
AD1 DB. Elgbb az M ACy, BCCy, majd a BDCy, DACy derékszogi haromszogpéar hasonlosiga alapjan
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Eszerint az M pont a D-b6l a/b(> 1) aranya nyujtassal szarmazik. Ezzel tulajdonképpen azt is kimondtuk, hogy
M ugyanazon a partjan van AB-nek, mint C, ezt azonban még igazolnunk kell. Valéban, C' a k belsejében van, ezért az
AC B sz6g tompaszog, és igy az A-bol, B-bdl indulé magassagvonalak az AC B szog csucsszogtartoményaban metszik
egymast.

Mivel C' elgirt mozgésa folyaman D bejarja k-nak minden pontjat, azért M mindig rajta van a k-bol az AB
tengelyd, a/b aranyszamu nyudjtassal szarmazo vonalon (magat A-t és B-t természetesen kivéve). Forditva, ennek a
vonalnak barmely M ™ pontja el6all egy ABC* haromszog magassagpontjaként, ehhez C*-ot az M*-boél AB-re bocsatott
merGleges metszi ki e;-b6l, AB-nek az M *-ot tartalmazo partjan. A keresett mértani hely tehat a k kor képe a mondott
nytjtasban. — Ez nyilvanvaloan egy es ellipszis, amelynek kistengelye az AB szakasz, nagytengelye AB - (a/b) = 2a*/b.
— Mivel igy es-ben a szimmetriatengelyek ardnya ugyanaz, mint e;-ben, azért ezt is mondhatjuk: M meértani helye
forgatva nyujtassal all el e;-bdl, a forgatés szoge 90°, a nyujtas ardnya a/b, de A és B nem tartozik hozza a mértani
helyhez. Még masképpen: mivel k az e1-b6l és ey is a k-bol (a/b) ardnyt (és ugyanazon iranyt) nytjtassal keletkezik,
azért — a k kor kozvetits szerepét kiiktatva — : eg az ey b6l az AB-re mer6leges, (a/b)2 aranya nyujtassal all eld.

2. Azt az esetet, ha a beirt haromszog rogzitett oldala az adott ellipszis kistengelye, visszavezethetjiik eredmé-
nyiinkre, annak figyelembevételével, hogy ha az ABC haromszog magassagpontja M, akkor az ABM héaromszog
magassagpontja C. Valoban, es-t tekintve adottnak, és ha ABM az es-be beirt haromszog, ahol AB az es-nek kis-
tengelye. Igy pedig C az ej-et irja le, ami a kistengely mint atmérd folotti Thalész-kor képe abban az affinitasban,
melynek tengelye ey kistengelye, aranyszama pedig a rogzitett oldal és a ra4 meréleges szimmetriatengely aranya. —
Az aranyszam ilyen értelmezése mellett az eredménynek a fenti, forgatva-nytujtasos szarmaztatasa ebben az esetben is
érvényes.

3. Az a = b, azaz A = 1 esetben e; korré (k-va) specializalodik, nincsenek kiemelt szimmetriatengelyek, eo azonos
er-gyel. Ez a semmitmondé eredmény azt fejezi ki, hogy ekkor a beirt ABC haromszéghen C-nél derékszog van, és a
haromszog magassagpontja azonos C-vel.
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II. megoldas. Vegyiik alapul az
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egyenletii ellipszist, a beirt ABC haromszog A cstcsanak a (—a,0), B-nek az (a,0), C-nek az (u, v) pontot, az utébbira
tehat teljesiil
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Ekkor az M magassagpont abszcisszdja a C-bdl induld magassagvonal révén u. Az AC egyenes iranytangense
v/(v + a), igy a B-bol indulé magassagvonal egyenlete
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tehat M ordinataja. © = u helyettesitéssel, majd (1) alapjan u-t kikiisz6bolve
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Ebbdl ugyanugy olvashatjuk ki M meértani helyének leirdsat, mint az I. megoldasban. Vagy pedig, (2)-bél (1) alapjan
v-t kikiiszobdlve és u = x), Atirdssal a mértani hely egyenlete
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Marmost, a szokdsos a > b nagysagviszonyt tekintve, az az eset &ll el6ttiink, amikor a beirt haromszog rogzitett
oldala az ellipszis nagytengelye. A szamitdsban azonban ezt nem hasznaltuk fel, az a b > a esetére is érvényes, igy egy
csapasra azt az esetet is elintéztiik, amelyben a kistengelyt rogzitjiik a haromszog oldalanak.

Szabé Kdlmdn (Miskolc, Foldes F. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés. Ajanljuk az érdekldSknek a feladat modositasanak a megvizsgalasat arra az esetre, ha a beirt harom-
sz0g egyik oldala az adott ellipszisnek tetszdleges, rogzitett atmérGje.



