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I= /f(x) dx. A nevezét (z + 1)? 4 1 alakba frva lathato, hogy

X

A rovidség kedvéert legyen f(z) = Pty
T z

f(z) minden z-re értelmezett folytonos fiiggvény és igy a fenti integral létezik. I értékének kozelits kiszamitasara S
S+s - S—s becslés ¢

——— becslés és
2 2

—s
< 0,1. Minthogy s < I < S, teljesiil az [I —

fels6 és s also Osszeget keresiink, amelyre

S+s
igy lesz a kivant kozelités. Az S — s eltérés becslése kényelmes, ha a széban forgé fiiggvény monoton. Valéban, ha

valamely g(z) fliggvény monoton fogyo, az [a, b] intervallumon, akkor az a = z¢g < x1 < ... < &, = b osztépontokkal
n egyenls részre osztva az intervallumot

S:Zg Tp—1)(Th — Th-1), s:Zg(xk)(xk—xk,l),
k=1

k=1
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—0S [g(@nen) — glm)] = =2 (g(a) — g(b), 6

n n
k=1

nyilvan hasonlo allitas érvényes novekedd fliggvényekre is. Vizsgaljuk meg tehat, hogy a mi f(z) fliggvényiink mely
szakaszokon monoton. Mivel

) = 2x(x + 2)

!/
@2+ 20 422 ha —1<z<0, akkor f/(x)<0.

f(x) tehat csokkens, mig 0 < z < 1, esetén f’'(z) > 0, azaz f(x) monoton ndvekeds. Alkalmazzuk ezért az

I:/Of(;v)d:t—i-
Z1

felbontast. Osszuk 10 egyenld részre a [—1, 0] intervallumot, I; kozelitése
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és ennek hibaja a fentiek szerint legfeljebb
Sl — 51 1-1 1
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A [0, 1] szakaszt 3 egyenls részre bontjuk, Iy kozelitése

srm sl (8 (5] 4= dheoe s () 0 ()]

és ennek hibaja legfeljebb

(hiszen most f(1) — f(0) = l)

5
I értékét tehat az

Osszeg legfeljebb

1
hibéaval kozeliti és igy a szamitas soran még tovabbi @—ad hibat kovethetiink el. Eszerint f (W) értekét (k =

1 2
1,...,9) tovabba az f <§> és f <§> szdmokat elég 3 tizedesig kiszamitani, mert igy az elkdvetett hiba legfeljebb

11
1000 = 60°



A szamitast végrehajtva az I = 0,4 értéket kapjuk.

Ige
Megjegyzés. Aki tudja, hogy a lg x fiiggvény derivéltja ek (ahol e = 2,71828 .. .), konnyen kiszamolhatja, hogy I =
x
lgh
2— lg_ =0,391.... Eszerint a hibank lényegesen kisebb 0,1-nél, ami nem meglepd, hiszen valamennyi becslésiinkben
ge
igen nagyvonaliak voltunk.



