I. megoldas: a) Archimedes ismeretes torvénye alapjan, a gémbcikk silya megegyezik a vizbe meriils térfogatrész
(jelen esetben a forgaskip) éltal kiszoritott viz stlyaval. Ha a gombcikk kobtartalmét K-val, a forgaskup kobtartalméat
K'-vel jeldljiik, akkor (mivel a viz fajsilya 1)

(1) K-s=K'-1.

Abrank a gémbcikk tengelymetszetét és egyben a bettizést mutatja.

Eszerint
= 2r27(r —m) K- o’mm
3 ’ 3
Ezen értékeket (1)-be helyettesitve és g—dal egyszertisitve
(2) 2r%(r —m)s = o*m.

Ha az itt szerepld o és m meértékszamokat r-rel, és a forgaskip z félnyilasaval fejezziik ki:
o =rsinx, m = rcosz,
és igy r —m = r(1 — cosx), akkor nyerjiik, hogy
2s13(1 — cosx) = 13 sin? x cos .
sin? z helyébe 1 — cos® 2 = (1 — cosz)(1 + cosx)-et irva és mindkeét oldalt r®(1 — cos z)-szel egyszertisitve
O<z< gmiattl—cosx;«éO)
25 = cosx + cos® z, vagyis cos?  + cosz — 25 = 0.

T
Mivel 0 < z < 5 azért csak a pozitiv gyoknek van értelme. Tehat

—1++v1+8s
coSx = —————.
2
b) A feladat megoldhato, ha
V1 -1
0< +728$ < 17

amibdl
1 <+vV/148s< 3, azaz 0<s<1,

vagyis a megoldhatosag feltétele megegyezik a fizikabol ismert altalanos uszasi feltétellel.
¢) s = 0,75 esetén
7—1
\/_2 ~ 0,8229, és igy x = 34°37.

COST =
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II. megoldas: Pythagoras tétele alapjan

0? =12 —m2.

Ezen értéket (2)-be helyettesitve és (r — m)-mel egyszertsitve

2r?s = (r +m)m,



m szerint rendezve a kdvetkezd masodfoki egyenlet adodik
m? 4+ rm — 2r?s = 0.

Ennek pozitiv gyoke

_ V1+8s— 17"
= 5 )
A megoldhatdsag feltétele most
VvV14+8s—1
0< %7‘ <7,
amibdl ugyancsak a 0 < s < 1 feltételt kapjuk.
A kup félnyilasara
m  V1+2s—-1
cosT == .
r

adodik, mint az I. megoldasban.
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