I. megoldas: A szabalyos tizennyolcszoget 18 egybevigo egyenld szart haromszogre bontjuk. Egy ilyen haromszog
alapja a, a szemkozti kozépponti szog ST 20°. Az a-hoz tartozd magassag (a sokszogbe irt kor sugara) a harom-

szOget két derékszogi haromszogre bontja. Innen fejezziik ki a haromszoros szog, vagyis 30° sinusat a sin 10°-kal.
sin 3o = sin 2a cos a4-cos 2asin a = 2sin a cos? a+cos? asin a—sin® o = = 3sin a(1—sin? a) —sin® a = 3sin a—4 sin® a.
Ennek alapjan
1
sin 30° = 5= 3sin10° — 4 sin® 10°,
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ahonnan a megfelel6 atalakitasok és rendezés utdn a bizonyitandé allitashoz jutunk.
Opitz Kldra (Bp. VIIIL., Kand6 Kalméan ip. t. IL. o. t.)
II. megoldas: Trigonometria nélkiil is bizonyithatjuk a feladat allitasat. Tekintsiik az O kdzéppontu és r sugara

korbe irt AgA3 A As ... Ay7, szabéalyos tizennyolcszog elsé 3 oldalat a hozzatartozo O csicsu egybevagd egyenlGszara
haromszogekkel egyiitt (lasd az abrat).

E haromszog szogei 20°, 80°, 80°. Mivel AgOAs< = 60°, azért az AgOA3A egyenld oldald. Jeloljik az AgAs
szakasz metszéspontjat az OA;, és OAs, korsugarakkal By, ill. Bo-vel. A szimmetriaviszonyok folytan By Bs || A1 As
igy az OBy B2 A szogei szintén 20°, 80°, 80°. A keletkezett AgA; B1A-ben az Ap-nél fekvs szog 80° — 60° = 20°, B-nél
levss szOg pedig mint csicsszog 80°, tehat AgA; B1A ~ OAgA1 A ~ OBy B2 A.

Ezek szerint AgB; = BoAs = a, és igy B1 By = AgAs — 2a = r — 2a. Az Ay By szakaszt x-szel jelolve x :a =a : 7,

2
amibdl z = a—.
Masrészt
(r—2a):(r—xz)=a:r.
2 2
x helyébe 2 ¢ irva r(r—2a)=a (r - a_) ,
r

r

amibdl a bizonyitandé allitas kovetkezik.
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