I. megoldas: Mivel
€05 36° = cos2 - 18° = cos? 18° — sin? 18° = 1 — 2sin” 18°,

azért elegendd sin 18°-ot kiszamitani. Ez fele az egységsugaru korbe irt szabélyos tizszog oldalanak. Ismeretes a tan-
anyagbol, hogy e tizszog oldal hossza (V5 — 1)/2, tehat

c0s36° —sin18° =1 — 2sin? 18° — sin 18° = 1 —2<
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Farkas Liszlo (Ozd, Jozsef Attila g. IV. o. t.)
II. megoldas: Felhasznélva a cos a = sin(90° — «), tovabba a

a—p

sin 5

. . Q@
sina — sin 8 = 2 cos

2sin o cos a = sin 2«

Osszefiliggéseket:

cos 36° — sin 18° = sin 54° — sin 18° = 2 c0s 36° sin 18° =
~ 2sin18°cos18°(2cos36°)  2sin 36° cos 36° sin 72° 1

2 cos 18° 2c0s18°  2sin72° 2

Stahl Janos (Bp. VI., Koélcsey g. III. o. t.)

III. megoldas: Allitasunk bizonyithaté goniometriai atalakitasok alkalmazasa nélkiil is, csupan a szogfiiggve-
nyek értelmezését hasznalva fel. Rajzoljuk meg egy O kozéppontu egységsugart kérben a szabalyos hiszszog els6 12
csucspontjat Ag, A1, ..., Ajr-et (lasd az abrat).
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Akkor A()OA1<I = 180, és AO0A3< = 54°. Huzzuk meg az A1A11, A1A9, A1A7, A7A3 és A7A5 szakaszokat,
amelyek az OAs sugarat rendre az O, By, Ba, Bs, As, pontokban metszik. A1 Ay és A7 A3 az OAs-re vonatkozd
szimmetria miatt mer6legesek az O As sugarra, és az Ap, valamint As-nél keletkez6 2-2 szog egyenként 18°-0s, mint a
kor keriiletének 10-ed részén nyugvo keriileti szogek, A3OAs<t pedig, mint ugyanakkora iven nyugvo kézépponti szog,
36°-0s. A keletkez6 22 derékszogl haromszog egybevagosaga alapjan

OBl = BlBg és BQB3 = BgA5,

és gy, mivel e négy szakasz Osszege OAs = 1, azért
1
B1Bs + BoBs = OB1 + B3As = 5

De maésrészt
B1B; + BoBs = B1Bs = OB3 — OB;s.



Az OA; B és OA3Bs derékszogi haromszogek atfogoja a korsugar, tehat egységnyi hossziusagu, és az el6bbi A;-nél
levii hegyesszoge 18°, az utobbi O-nal levs hegyesszoge 36°, igy

1
c0s36° —sin18° = OB3; — OB; = 3

Makkai Mihdly (Bp. V., E6tvos g. IIL o. t.)



