I. megoldas: A tételt teljes indukcioval bizonyitjuk. Kifejezésiinket f(n)-nel jelolve, f(1) = 24 = 6 - 4, vagyis
tételiink n = 1-re igaz.
Tegyiik fel, hogy tételiink egy k egész szamra igaz, vagyis

f(k) =2k + 9k* + 13k = 6N};
kimutatjuk, hogy akkor f(k 4+ 1) is oszthato 6-tal.

fle+1)=2k+1)3+9+ (k+1)> +13(k+ 1) = 2(k* + 3k*> + 3k + 1)+
+9(k?* + 2k 4+ 1) + 13(k + 1) = (2k® + 9k* + 13k) + 6k + 24k + 24 =
= 6Ny + 6(k* + 4k +4) = 6Ng 1.
Mivel tételiink, mint lattuk n = 1-re igaz, azért minden természetes szamra helyes.
Beke Gyula (Hatvan, Bajza g. IV. o. t.)
II. megoldas: Alakitsuk &t kifejezésiinket a kovetkezSképpen:

2n® 4+ 9n® + 13n = 2n® + 6n* + 4n + 3n* + 9n = 2n(n® + 3n + 2)+
+3n% +3n+6n =2n(n+1)(n +2) + 3n(n + 1) + 6n.

Mivel két egymas utani szam szorzata mindig paros, hdrom egymas utani szam szorzata pedig mindig oszthato
2-vel és 3-mal, s igy 6-tal is, azért a jobboldal elsé tagja oszthatd 2 -6 = 12-vel, a masodik tagja oszthaté 3 -2 = 6-tal.
A harmadik tagnak 6-tal valé oszthatosaga nyilvanvalo. Tehat a harom tag Gsszege oszthatd 6-tal.

Csiszdr Imre (Bp. L., Pet6fi g. IV. o. t.)



