I. megoldas: Tekintsiik a feladatot megoldottnak (1. dbra).

1. dbra

Legyen k az ABCA koré irt kor. Az AD egyenes metszéspontja k-val legyen D’. A htirok szeleteinek szorzatara
vonatkozo tétel szerint
BD-DC = AD -DD/’.

De mivel masrészt a feladat kévetelménye szerint
BD - DC = AD?,

azért
DD’ = AD.

Ennek alapjan a szerkesztés: A-nak C-re vonatkozé A’ tiikdrképén &t parhuzamost hizunk a BC oldallal. E
parhuzamos metszi ki a k korbsl a D} és D) pontokat. AD] és AD)-metszéspontjai BC-vel: Dy, ill. Dy feladatunk
megoldasai.

A megoldhatosig feltétele: Legyen a BAC< = « szogfelezGjének metszéspontja a BC' = a oldallal F, a k korrel F.
Megoldas akkor van, ha f = AE < EF.

De AE-EF =CE - EB = a; - az, és igy a megoldhatosag feltétele igy irhato:

f? < ajas.

A 688. feladatban bebizonyitottuk, hogy
f2 =bc — araz,

és igy a keresett feltétel
bc — araz < araz,

vagyis
b
c 2. %<9
ai1az ayp a2
2
c b+c b+c .
De — = — = ——, ezért a feltétel <—> < 2,ésigy 2,1, 0 D pont a szerkesztheté az a oldalon, aszerint,
aq a9 a a
amint
b+c § av2.

Megjegyzés: Konnyt belatni, hogy a = 90° esetén az egyik D pont az atfogéra merdleges magassag talppontja, a
masik az atfogo felezGpontja, vagyis a koriilirt kor kdzéppontja.
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II. megoldas: Mint az I. megoldéasban lattuk, a D pont a haromszog koreé irt K kézéppontu kor egy A-bol kiinduld
harjanak felez6pontja, s mint ilyen, rajta van a K A korsugar folé rajzolt Thales-koron (2. dbra).



2. dbra

Tehat e kor metszi ki a BC = a oldalbdl a keresett D pontot.

2, 1 vagy 0 megoldas van aszerint, amint az a oldal tavolsaga a K A felezGpontjatol §
sugara.

Megjegyzés: Ha a D pont a BC' oldal meghosszabbitésan is lehet, akkor annak alapjan, hogy a korén kiviil fekvs
pont hatvanya egyenls a pontbhoél a korhoz hazott érintészakasz négyzetével, az A pontban a koriilirt korhoz szerkesztett
érintd metszi ki az a oldalegyenesbdl a D3 megoldést (2. abra). Ez a megoldéas mindig van, kivéve, ha b = ¢, mikor is
az érinté parhuzamos az egyenld szart haromszog a alapjéaval.
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