I. megoldas: Fel kell tenniink, hogy b # 1 és ki kell zarnunk az y = 1 értéket, mert kiilonben egyenletrendsze-
riinknek nem volna értelme; tovabba feltehetjiik, hogy a # 1, mert kiilonben x = 1 és y tetsz6leges. Ekkor x # 1.
Osszuk el a (2) egyenletet (1)-gyel:
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Ezen értéket (3)-ba helyettesitve, és mindkét oldalt (b — 1)*-tel szorozva

B +b+1)[(a—1)2(y* -2y —1) +3(a—1)(b—1)(y — 1) +3(b—1)°] =
=b-12@+a+ D)@ +y+1).
y hatvanyai szerint rendezve

(a®b — ab® + b — a)y® + (ab® — a®b* + 2ab — a® — b* + ab® — b*)y+
+(b—a)(b* —a)b =0,
vagyis
(b—a)(1 —ab)y® + (b — a) [blab—1)+a— bQ}y +(b—a)(b* —a)h =0.
a = b esetén egyenletiink azonossaga valik, és minden = = y érték gydke egyenletrendszeriinknek.

ab =1 esetén b = —, és igy (1) jobb oldala —a, (2) jobb oldala —a® = (—a)3, vagyis ez a feltevés ellentmondésra
a
vezet.

Tehat feltehetjiik, hogy a — b # 0, 1 — ab # 0.
(b — a)(1 — ab)-vel osztva nyerjiik
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Az 21 = a, y1 = b trivialis megoldas egyébként kozvetleniil lathato.
Megjegyzés: Az 2, yo gyokok mindegyikének — mint lattuk — kiilonboznie kell 1-t6l, tehat a® — b # 1 — ab, vagyis
(a—1)(a+140b)#0. Tehat 2 # 1, ha a + b+ 1 # 0. Ugyanez a feltétele annak, hogy yo # 1.
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1—ab

x2, Yo csak akkor kiilénbozik a trividlis megoldastol, ha
ab+ b+ a # 0. Ugyanekkor ys # b.

# a, vagyis (a — 1)(ab + b+ a) # 0, azaz, ha
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I1. megoldas. Kozvetleniil latjuk az z; = a, y; = b trivialis megoldast. Eppen tgy, mint a I. megoldasban (2) és

(1) osztasabol nyerjik
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Legyen (1) alapjan
r—1 y-—1
= =z
a—1 b-1

Innen
r=(a—1)z+1, y=0b-1)z+1.

Ezen értékeket (3)-ba helyettesitve

[(a-1z+1"+(@-1z+2  [b-Dz+1]"+(b-1)z+2
a?+a+1 N 2+b+1 '

A tortet eltavolitva, rendezve és 3(b — a)-val egyszertsitve
(4) (1—ab)z® +(ab—a—b—2)z+ (a+b+1)=0.

Az x1 = a, y1 = b trividlis megoldas a z = 1 értéket szolgaltatja, vagyis z = 1 a (4) egyenletnek egyik gyoke. A
(z — 1) gyoktényezivel osztva
(1—ab)z—(a+b+1)=0,
amibdl
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