I. megoldas: Legyen a parabola egyenlete y* = 4tx, vagyis a fokusznak az origotol valo tavolsaga OF = t. Messe
a parabola érintGje a csucsérintst, azaz az y tengelyt, egy E pontban és legyen OF = w (1. abra), akkor az EF' egyenes
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A masik két érint6 altal az y tengelybdl lemetszett részeket v, ill. w-vel jelolve, e két érints egyenlete

t
(2) y—;:v—i—v,
és
ot
(3) y—EzzH—w.

Az érint6k alkotta haromszog egyik csticsanak koordinatait megkapjuk, ha megoldjuk pl. az (1) és (2) egyenlet-
rendszert. Elvégezve a szamitast nyerjiik, hogy
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Hasonloképpen az (1) egyenesre merdleges magassagvonal egyenlete
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(4) és (5)-b6l a magassagpont koordinatai
(6)
(7) y=utvtwt —

(6) azt mutatja, hogy a magassagpontok a direktrikszen vannak, (7)-bdl pedig kovetkezik, hogy minden megadott

t és y esetén — tehat a direktriksz barmely pontjahoz — meg lehet valasztani az w, v és w értékeket tgy, hogy (7)
teljesiiljon. A keresett mértani hely tehat a direktriksz.

Almdsi Lajos (Bp. IL., Rakoczi g. IV. o. t.)

II. megoldas: Jeloljiik a parabola fokuszat F-fel, csicsérint§jét e-vel, a hdrom adott érint6t a-val, b-vel és c-vel.
Az adott érint6k messék a csucsérint6t rendre az F, G és H pontban, egyébként a betlizést a 2. abra mutatja.
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2. dbra

Elgszor két tetszéleges adott érint6hoz, pl. a és b-hez vegyilik hozza harmadiknak a cstucsérint6t. Az igy keletkezd
ECGA magassagi pontja legyen N. A szerkesztés szerint FFGN paralelogramma, tehdt az N pont a direktrikszen
van. Tekintsiik azutan az ABCA-et. Az ECGA és ABCA két-két magassag-vonala szintén paralelogrammat hataroz
meg. Ha sikeriilne kimutatni, hogy ez az NV MU paralelogramma az EFGN paralelogramméahoz hasonld, ebbdl maris
kovetkeznék — tekintve, hogy a paralelogrammék hasonlé helyzettiek — hogy az M pont is a direktrikszen van. Elég
volna kimutatni, hogy

(1) NV :MV = EF : GF.

Tekintsiik a VBEN és VGAM trapézeket, melyekben az alapon fekvs szogek egyenlSk (a V-nél fekvd 0 szogek
csucsszogek, a B, ill. G-nél fekvs e szogek mer6leges szara szogek). Ezért a nem parhuzamos oldalak aranya egyenld,
vagyis

(2) NV : MV = EB: AG.

Maésrészt
FEBA ~ FGAA.

Ugyanis az F-nél fekvs egyives szog egyenls a H-nal fekvs egyives szoggel, mert AGF H hurnégyszog. Hasonld okbol
a kétives szogek is egyenlSk, tovabba a H-nal fekvl egyives és kétives szog csticsszogek. Ezenkiviill FEBA és FCANA
derékszogtiek. A haromszogek hasonlosagabol kovetkezik, hogy

(3) EB:AG = EF : GF,

amivel — figyelemmel (2)-re — az (1) alatti allitasunkat bebizonyitottuk.
Csiszdr Imre (Bp. 1., Petofi g. III. o. t.)

III. megoldas: Ismeretes, hogy az érintének a cstcsérintével alkotott metszéspontjaban az érintére allitott merd-
leges atmegy a parabola fokuszén. Ennélfogva az ABC' érint6haromszognek az e csicsérinté Simson-egyenese, vagyis
F rajta van az a, b és c érint6k alkotta ABC/\ koré irt koron.

Ugyancsak ismeretes, hogy valamely P ponthoz tartozé Simson-egyenes felezi a PM tavolsagot, ahol M a haromszog
magassagi pontja (ld. 659. feladatot, XI. kotet 3—4. sz. 1955. nov. 89-90. old.).

Mivel minden érint6haromszog koré irt kor atmegy az F' fokuszon, és utébbihoz tartozé Simson-féle egyenes min-
denkor a cstcsérints, azért az érint6haromszogek magassagpontjainak mértani helyét a cstucsérintének F-bél, mint
hasonlésagi kozéppontbol kétszeres tavolsagra valo kivetitése adja, ami viszont nem més, mint a parabola vezéregye-
nese.

Banhidy Kalmdn (Debrecen, Ref. g. IIL. o. t.)



