Meég altalanosabban azt is mondhatjuk, hogy egy fiiggvény konvex ha két har koziil, melyek egyikének mindegyik
végpontja megeldzi a masik megfelel végpontjat (esetleg az egyik végpontjuk Gssze is eshet) mindig az els6 meredeksége
kisebb. Legyenek a két hur végpontjanak abszcisszai x; és o ill. & és &, ©1 < &1, w2 < &, de a két hir ne essék

egybe, akkor a feltétel igy irhato:
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f(z2) = f(21) < f(&) — f(&)
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Itt x4 lehet kisebb is, nagyobb is £1-nél és Gssze is eshet vele. Ha itt z1 és & egybeesik, akkor (a)-t, ha xo és & esik
egybe, akkor (b)-t, ha pedig z2 és &1, akkor (c)-t kapjuk. De utobbiakbol is kovetkeztethetiink a (d) egyenlGtlenségre.
Ha valamelyik két végpont egybeesik, akkor lattuk, hogy az (a), (b) vagy (c) egyenl&tlenséget kapjuk. Ha zo < &,

akkor (a) szerint
flaa) = fley) _ f(&) = flz)

xr1 — 1 51—51?1

viszont (c) szerint

f(&) = flay) _ f(&) — F(&)
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A kett6bol kovetkezik (d). Ha viszont zo > &1, akkor (a) szerint
flwa) = flo1) _ f(&) = fl@1)
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viszont (b) szerint

f(&) — f(x1) - f(&) — f(&)
&2 — 11 L—&
a kett6bdl ismét kovetkezik (d). A fontebbi meggondolas szerint akkor a Jensen egyenlStlenség teljesiilésébol is kovet-
kezik a (d) egyenl6tlenség és megforditva a Jensen-egyenlétlenség is (d)-bél.



