Lattuk, hogy a hatvanykozepek, ha a kitev6t nagyon kicsinek valasztjuk, tetszés szerint kozel jutnak a mértani
kozéphez. Kérdés most, mit tudunk mondani a hatvanykozepekrdl, ha a kitevs ,,nagyon nagy” lesz és ha ,nagyon nagy”
negativ értékeket vesz fel. Legyenek a1, ag, ..., ai, az adott nem negativ szdmok. Rendezziik Gket mindjart nagysag
szerint, tehat legyenek pl. a1 < ag < ... < ay és ne legyenek az Osszes a-k egyenlk. Képezzik a ¢1, g, . . ., gr (pozitiv)
silyokkal silyozott r-edik hatvanykozepet, tehdt ha ¢n +q2+ ... +qpr =1, a

H, = (qua} + qzab + ... + qual)'/"
kifejezést.

Ez sem til nagy, sem tual kicsi nem lehet. Legyen el6szor r pozitiv. Csokkentsiik egyrészt a kifejezést gy, hogy
csak az utolsd tagot tartjuk meg bel6le, masrészt noveljik a kifejezést, ha mindegyik a helyett a legnagyobbat irjuk.
Igy kapjuk, hogy

1/r

g ay < H, < (a1 + a2 + ...+ qr)aj] Q-

Ha viszont a kitevé —r negativ szam, (tehat a fenti kifejezés tulajdonképpen nevezében all és ott is az a-k hatvanyainak
reciprokai allnak), akkor nagyobbitjuk a kifejezés értékét, ha tagokat elhagyunk, pl. csak az els6t tartjuk meg, viszont
kisebbitjiik, ha az egyes tagokat nagyobbitjuk pl. minden a-nak a —r-edik hatvanya helyébe aj-t irunk. Igy azt kapjuk,

hogy
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(1/‘11)1/ ar = (q1a; ") / > H, > [(Q1 +q+ ...+ gr)a] ] U ai.



