I. megoldas: A betiizést az 1. dbra mutatja.
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1. dbra

Pythagoras tételét irjuk fel rendre a kovetkezd négy derékszogd haromszogre : ACC1 A, ACA1 A, CBC1A és
ABAA.

(1) e? =py+mg,
(2) e? = py +mg,
(3) m2 = b — (pa — ),
(4) mi = a® — (p, — b)°.

(1) és (2) Gsszegébe behelyettesitve (3), ill. (4)-bsl m? ill. mj eértekeét
2¢” = p +pj + b — (pa — a)” + a® — (pp — b)* = 2apa + 2bpy,
vagyis
e® = apa + bpy.
Beliczky Géza (Czelldomolk, Gabor Aron g. II. o. t.)
II. megoldas: Bocsassuk a B csticspontbol (1. abra) a BB; mer6legest az e atlora. ABy = ey, B1C = es.
ABB1 /A ~ ACC1 A, mert mindketts derékszogi és egy hegyes szogiik kozos. Tehat
(1) e1:a=pg:e, vagyis ap, = eie.
Hasonloképpen CBB1 A ~ CAAL A, és igy
(2) ea:b=pp:e, vagyis bp, = eaze.
(1) és (2) Gsszege
apa + bpy = e1e + eae = e(e1 + e3) = e2.
Patkai Gyorgy (Bp., IX., Fay Andras g. II. o. t.)

Ez a megoldas lényegében megegyezik azzal, amikor az aranyparok helyett a BAC'<t és BC A< cosinuséval dolgo-
zunk.

III. megoldas: Tételiinket teriiletatalakitassal is bizonyithatjuk. A C pont mersleges vetiilete az AB és AD
oldalakra legyen F ill. F' (2. &bra).




Szerkessziink AE = p, fole, AEGH téglalapot ugy, hogy AH = a, vagyis a téglalap teriilete ap,. Hasonloképpen
AFKL teriilete bpy.

Huazzuk meg a H-bol ill. L-b6l az LP||AH és HP||AL egyeneseket. Ha a keletkez6 ALPH paralelogrammét A
koriil az 6ramutato jardsaval egyirdanyban 90 fokkal elforgatjuk, akkor AL &tmegy AD-be és AH pedig AB meg-
hosszabbitasaba. Igy HALP ~ ABCD és elébbi 90 fokkal van elforgatva utobbihoz képest, amibdl kovetkezik, hogy
HL=AC=eés HL 1 AC.

Ha az AHGE téglalap GF oldalat sajat meghosszabbitdsaban eltoljuk, amig az E pont C-be és a G pont M-be
keriil, akkor a nyert AH M C paralelogramma teriilete nyilvan egyenl$ a téglalap teriiletével, amely ap,.

Ugyanigy eltoljuk a KF szakaszt sajat meghosszabbitasiban NC-be, akkor nyilvan az ALNC' paralelogramma
teriilete is bp, mint az ALK F téglalapé.

Ha most a két paralelogramma k6z6s AC' oldalat toljuk el sajat meghosszabbitasaban, amig az A pont R-be és a
C pont S-be ér, akkor a két paralelogramma atalakult a veliik egyenlé teriiletd H LN M négyzetté, amelynek teriilete
e?. Tehat tényleg

apq + bpp = e.

Biczo Géza (Bp., 1., Rakoczi g. I1. o. t.)



