Az
2

224yl = 2
masodfoku diofantikus egyenlet megoldéasa, amint tudjuk:

x = 2tuw, y = t(u? —v?), z = t(u? +v?).
ahol u és v koziil egyik paros, a masik paratlan szdm, és u > v; t tetszésszerinti pozitiv egész szam.
Ebbdl kovetkezik méar, hogy x mindig oszthato 4-gyel.
Ha u és v koziil egyik oszthaté 3-mal, akkor x hdrommal is oszthaté. Ha nem oszthaté v vagy v 3-mal, akkor ket
3-mal osztva vagy egyenlé maradékot adnak és ez esetben az

y=(utv)(u—o)t

szorzat mésodik tényezGje oszthatd 3-mal, vagy pedig az egyik maradéka 1, a masiké 2, és ez esetben u + v és vele,
ismét y okvetleniil oszthaté 3-mal.

Vizsgéljuk most az 5-6t. Ha akar u, akdr v oszthato 5-tel, akkor ismét x oszthato 5-tel.

Ha sem u, sem v nem oszthaté 5-tel, akkor alakjuk ilyen:

u=>5k=+1 vagy u =5l + 2.
és v alakjara is ilyen kifejezést irhatunk fel. Négyzetre emelve az utobbi két kifejezést
u? =5r +1 vagy u? =5s+4

alaka lesz. Hasonloan
v =5r +1 vagy v? =551 + 4

alaki. Minden esetben vagy u? — v? vagy u® + v* oszthato 5-tel.

A targyalt esetek mindegyikére van példa. A legegyszeriibb pythagorasi szamok: pl. 3, 4 és 5 mindegyikébdl mas-mas
oszthato 3, 4 és 5-tel, mig a 61, 11, 60 pythagorasi szdmok koziil 60 egyediil oszthato 3 - 4 - 5-tel.
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